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VOORREEDEN 

ï • 

VAN 

1 * • 

PTBOSTEENSTRA 

Het is buiten allen twyiïel dat de befpiegeliü* 
gen der eerfte Wiskünftenaarön reeds op 
de doorfriydingen van de Kegels gevallen zym 
Want daar wordt gewag gemaakt (a) dat aris- 
( T2EUS de Meetkunftendat , eüdóxüs gnidivs, 

^ MENÊCHMÜS, EUCLIDË^, (JONON, TRASlr 
^ DEUS, N1COTELES , ARC^IMEDÏS en DÓSI- 

theüs, die alle voor den tyd van dpolloniui 

* leefden , de Kegelfneeden reeds beoefend heb- 

Jj ben. En' hoewel Montucla, in zyne Historie det 

n Wiskunde (fc) , aanmerkt , dat *er géene genoeg- 

zaame bextfyzen zyn , om de Helling vanzommïgen > 

als of plato allereerst de Kegelfneeden ontdekc 

zoude hebben , voor zeèker te*houden:is*er nóg- 

Cans veel waarfchynlykheid , dat ze in zyn tyd , en 

dus ook by hem zelven , reeds niet meer onbekend 

waren : om dat" ze by de eerfte Leerlingen* die 

hem in zyne School opvolgden , niet alleen bekend 

geweest zyn ; maar zommigen van hen reeds mer- 

kelyke vorderingen in dezelve fchynen gemaakc 

te 

(fl) C L A U D 1 1 RlCHARDI, ttl jipQÏl, PCfgti CVflïV. , Ad* 

mm* ad LeB. Qem. Stud. , Seét II, 
l&) Partie I. Liv. III. 

• 5 
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vi V O O R R E E D E N. 

te hebben : want men vind aangeteekend , dat 
MENECHMusde Kegelfnéeden reeds gebruikte > 
om V de. Vraagftu,kk,eri van de t midtten-evenredi- 
gen , en van de verdubbeling van den Taerfing , 
op meer dan Qer^wyzei^dpQr op teJosCen: wet» 
ke Oplosfingen door. e ut q ei us, in zyne Coia- 
mentariën over Arcbimedes, vopr ons bewaard ge« 
bleven zyn. Volgens, de Aanteekening van Pap* 
pus (a) , heeft ARisTiE.us de Oude reeds vyf 
boeken over de Kegelfneeden gefchreeven; wel- 
ke niet tot ons gekomep.; maar, gejyk veele an- 
dere fchriften der Ouden., vexlQQren, geraakt zynz 
waar van echter, volgens, Saverien 0)> geen an- 
der bewys fchyntjce zyn, dan alleen, hec bericht 
van p a p p u s. Zeekecder. is. het dat e u c l t i> e s , 
die Aristaus opvojgde, vier. boeken over de Ker 
gelfneeden gefchreven beeft, 

Apollqênius p^i^GiEüs eindelyk, die om- 
trent. honderd en vyftigjaaren voorde geboorte 
van den Zaligraaaker bloeide , en iq de School te 
Alexandriën de Leerlingen . van euclipes ge- 
hoort heeft ; verzaipelde alles wat de MeetkundU 
gen, die voor hem geleefc hebben, van de Ke- 
gelfneeden. ontdekt en gefchreeven. hadden , by 
een ; en *er zyne eigene uitvindingen by voegende , 

maak- 

(a) ColleÜ. Mfibm>Uh. VIL 
^ (b) Diiï. de Matbem. in m StSion Cwrique. Zie ook vi*- 
centii viviüni Divinatio [ecunda de Locis Sülidis Arijfai 
Senims in Prof at. '^ 
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maakte een zamenftel van agt boeken over de Ke* 
gelfneeden , x die nog alle in Weezen zyn , en alt 
een der al Ier waardig ft e gedenkflukken van de Ou* 
den , by dè Wiskundigen geacht en bewaarr worden* 
EucLiDEsin zyne KegeMheeden befchreef dt 
eigenfchappen van drie byzohdere vlakken > dia 
uit de doorfneede van een Kegel voortkwamen* 
waar' van het eerfte, door den top van den Kegel 
en deszelfe grondvlak gaande , altyd een gelyfe. 
beenige driehoek was : het tweede vlak kwattf 
voort uit de doorfneede des Kegels evenwydigaatl 
zyn grondvlak ; welke doorfneede bygevoïg de 
Ci*kel is;en de derde fneede ging altyd regthoekig 
door eene der opftaande zyden van den Ke^el. Het 
vlak van dèeze laatfte fnyding had drieërlei eigen^ 
fchappeny die merkelyk van elkander onderfehéii 
den waren: en haaren oorfprong hadden, uit de 

* 

drieërlei zoort van Kegels, als Rechthoekige * 
Scherphoekige en Stomphoekige , waar van Eti* 
(lides gebruik - maakte. Hy bepaalde een Kegel te 
zyn , de LicbaamelyH figuur , die door dt iêweegng 
eens regtboekigen drieboeks 9 om een van zyne regtboeks 
zyden , befebreven wordt. Zo de tophoek deezes drie* 
hoeks half recht , of vyf en* veertig graaden* was , 
wierd de tophoek des Kegels regt, en de Kegel 
regthoekig genoemd : weshalven dan de door* 
fneede, regthoekig door eene der opftaande 'zyden 
gaande , evenwydig.met de andere opftaande zyde 

* 4 v liep} 
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liep; en daarom bet vlak gaf, dat wy nu gewoon 
&ynde Parabotè te noemen. Zo de tophoek van 
clen, ronddra^ijenden regthoekigen driehoek min* 
<Jer d^n half regt , of minder dan vyfen veertig 
graaden was , wierd de tophoek van den Kegel 
jninder dan regt ; de Kegel een fcherphoekige Ke* 
gel genoemd, en de fneede , regthoekig door eene 
der opftaande ; zyden gaande., kwam het grondvlak 
vaq den Kegel, of deszelfs verlengde, te ontmoeten ; 
we&halven het vlak deezer fnyding hetzelfde was, 
als dat wy thans de Ellips noemen. En eindelyk , 
als de tophoek van den ronddraaijenden driehoek 
meer dan half regt was, waar door de tophoek 
van den Kegel ftomp wert , had men den ftomp- 
hoekigen Kegel- ; wiens doorfneede , regthoekig 
door eene der opftaande zyden gaande, en naar 
boven verlengd zynde, het verlengde der andere 
ppftaande zyde ontmoette : diensvolgens was het 
vlak , dat uit deeze fnyding voortkwam , het 
zelfde, dat naderhand de Hyperbola genoemd is, . 
Abolloniüs gaf eene veel algemeener be- 
paaling van den oorfprong des Kegels : hy onder- 
Helde flegts een Cirkel, met eene onbepaalde reg. 
te lyn ; gaande de laatfte door den omtrek deezes 
cirkels, pn door eenig vast punft; ergens, buiten 
het vlak deezes cirkels ,. naar welgevallen ogeno- 
men : en noemde de Lichaamelyke figuur , die doo* 
de beweeging of ronddraaijing deezer onbepaalde 

reg- 
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regte lyn, rontom.het gegeeven punft, en altyd 
door den omtrek des cirkels gaande , wort inge- 
floten, een Kegel. Vervolgens toonde hy aan, 
dat elke Kegel , zonder onderfcheid van regthoe- 
kig- of fcheefhoekigheid , mits Üerzelver grondvlak 
maar een Cirkel was , alle drie de laastgemelde 
vlakken , die euclides befchre ven had , kon* 
de uitleveren : indien de fnyding maar op drie on- 
derfcheidene wyzen wert ingericht; en wel zo- 
daanig , dat men , zonder ^e letten of de fnee4 
regt- of fchcefhoekig door eene der opftaande zy- 
den van den Kegel ging; maar zorge droeg , dac 
de eene fnyding e ven wydig met eene der opftaan- 
de zyden van den Kegel gefchiedde : en dat van de 
beide anderen, in tegenftelling der evenwydighcid 
aan de grondvlakte of opftaande zyde des Kegels, 
de eene fneede de verlengde grondvlakte ; en de 
andere het verlengde van eene der opftaande zy- 
den ontmoette. 

Vervolgens heeft apollónius aan deeze drie 
jbyzondere fnceden de naamcn van Parabola^ EU 
Ups en Hyperbola gegeeven ; met welke ze nog 
hedendaags benoemd worden: de oorfprong dee- 
ze r benaamingen trekkende , uit de verfchillende 
overeenkomst, die de vierkanten derhalve Ordi- 
naten, in de verfchillende kromme lynen, met de 
regthoeken van derzelver Abfcisfen en Parameters 
hebben. Want ontdekt hebbende, dat in de eer- 

* $ fte 
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fté fneede , dè evenwydige naamelyk aan eene der 
opftaande zydèn, het vierkant der halve Ordinate 
altyd gelyk was , aan den regthoek der Abfcisfe 
met den Parameter; noemde hy het vlak van dee- 
ze doorfnyding een Parabola. Terwyl hy , be- 
merkt hebbende dat, van de tweede fneede, die 
het verlengde grondvlak van den Kegel ontmoet, 
het vierkant der halve ordinate altyd minder dan 
deezen regthoek was ; het vlak deezer doorfnyding 
een Ellips noemde. En in tegendeel van de derde 
fneede , die het verlengde van eene der opftaande 
zyden ontmoet, het vierkant der halve Ordinate 
altyd grooter dan de regthoek der Abfcisfe en Pa- 
rameter vindende; gaf hy aan het vlak van deeze 
doorfneede den naam van Hyperbola. Op die 
wyze de Kegelfneeden bepaald hebbende, bewees 
Sipollomus niet alleen alle de Voorftellen , die 
Eudides eij andere Wiskunftenaars reeds voor 
hem , in dezelve ontdekt en befchreven had* 
den ; maar vermeerderde derzelver getal in zo 
verre , dat hy een volkomen zamenftel van agt 
boeken voor den dag bragt; in dëwelken hy de 
eigenfehappen der Kegelfneeden , op eene Meet- 
kundige wyze, met dezelfde Wiskundige* ftreng* 
heid, zuiverheid en naauwkeurigheid, behandel* 
de, als Eudides de Grondbeginzelen der Meet- 
kunst beweezen had. Het is daarom dat in dit 
uitmuntend Werfc van Jpolknius de fterkfte trek* 

ken 
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keft van een allerverhevenst veritaüd , doordrin» 
gend oordeel , en allerdiepfte kennis der Wiskun- 
de, met zo veel klaarheid doordraaien ; dat hy 
zedert by allen , die zyne Werken gekend heb- 
ben , met den naam van den Grooten Wiskunde* 
naar is genoemd geweest. Veelen der Ouden heb- 
ben de Kegelfoeeden van Apülonius met hunne 
aanteekeningen , ophelderingen en byvoegzels 
verrykt en uitgegeeven: onder welken pappus- 
At Jkxandrintr (a) , hypathia» de Dogter 
van the on, mede van Alexandriën (V): en eü- 
Yö ei vs de Jscakmër voornaamelyk bekend zyn , 
benevens eenige anderen , uit de Arabieren en 
Perfen (<$/ 

D^riei; eerfte boeken van apollonius heb» 
ben de Meetkunftenaars van alle tyden af in han- 
den gehad : en verfcheide hebben 'er van tyd tot 
tyd Latynfche overzettingen van bezorgd : onder 
welken joannés baptista memmius, een 
Venctiaan v doorgaans de eerfte genoemd wort* 
wiens overzetting echter veele onnauwkeurig- 
heden en gebreeken heeft (i). Met een gelukki- 
ger uitvoering is hy gevolgd door den Abt fran* 
ciscos MAUROLicus;een zeer voornaam Wis- 
ten^ 

(a) Colkü. Matbm. L. VIII. 

(b) Claud, rich. L, L, S$£h X. 

(c) Boreliüs tfHALiïijJn Prafat. ad Jpolh Conic. 

(d) Hiiibronnïr, Matb. Univ. Hut > pag. 175. 



xri VOORREEDEN. 

kunftenaar te Mesüna , die ook drie boeken ovef 
de Spheer van Tbeodoftus y als mede drie boeken 
over de Klootfche Driehoeken van Menelaus heeft 
uitgegeeven. Vervolgens heeft de beroemde f r e- 
dericüs commandinus een heerlyke Latyn* 
fche overzetting der vier eerfte boeken van JlpoU 
lonius bezorgd ; als mede van de Voorbewyzeji (of 
Lemmata) , die Pappas by deeze boeken van dpoU 
yfanius gevoegd had; en van de aanteekeningen 
die Eutocius over dezelve gemaakt heeft : welke 
Commandinus grootelyks opgehelderd ; en met zy* 
ne eigene aanteekeningen merkelyk vermeerderd 
heeftji Deeze zyn vervolgens door claüdiüs r i- 
chardus, barrow, en naderhand door veefë 
anderen gevolgd. Maar de vier overige bleken 
van dpoüonw heeft men zeer langen tyd voor ver- 
loren gehouden: en . verfcheide voornaame Wis- 
kunftenaars, onder wejken de Abt franciscus 
jiiAUROLicus (a) en vincentiüs vivia- 
ki (i) , die <ten inhoud deezer boeken uit de aan- 
tekeningen van Eutocius gezien hadden , hebben 
getragt dit verlies eenigermaten te herftellen , door 
Werken van den -zelfden inhoud te fchryven: tot 
dat eindelyk in de verleedene eeuw de vyfde , zes* 
de eji zevende boeken , door de zorg van j o a n n e s 

At- 
(a) In ConicorumApoll. Perg. Emendatione £? Reftitutione. 
'(b) Db Maximis 6? Minimis Geometrica Divinatio in Quiït- 
tum -Jpoïï. Perg. Conic, Lib. 
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i i 

^ilponsüs borellus, wederom zyn te voor- 
fchyn gekomen. By deeze zeven boeken heeft de 
beroemde Engelfche Wiskunftènaar , edmond 
H all e y 5 na dat hy de vier eerfte tegens een voor- 
naam Grieksch handfchrift, uit de Wiskundige Bi- 
Wiotheek vmSavilius; en de overzetting der drie 
volgende van Borellus , tegens verfcbeide Arabifche 
en Perfifche handfchriften bad o vergezien ; ook bet 
agtfte boek uit de Arabifche en Perfifche taaien 
overgezet , en bygevoegd (a) : zo dat hy door 
deez' zynen arbeid , alle de agt boeken van apol, 
lonius wederom herfteld , en ons een zeer 
fchoone uitgaave van dezelve , als. mede van de 
Aanteekeaingeri: van eutocius over de vier 
«erfte bodeen , bezorgd heeft 
.- Zeedert het gebruik der Algebra " zo algemeen 
geworden : is, dat de Wiskunftènaar s dezelve zo 
wel op Meetkundige grootheden als op Reeken* 
kundige hebben toegepast ; heeft men de eigen- 
Schappen der Kegelüieeden op tweè'rlei wyze 
beginnen te verhandelen : waar van' de eene de 
Syntbetifcbe^ en de andere de Analytifebe genoemd 
wort: De Synthetifche wyze noemt men die. van 
welke > de Ouden zig bediend hebben; en beftaat 
in < het ontdekketrder diepfte en verborgenftè waar* 
treden y door de eenvoudigfte tevöorenvastgeftel- 

(*) Zie HAiuii, Pro/at: Cïfi. 
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de en beweezene grondbeginzelen ; uit welke ze, 
als by trappen y door de zuiverfte en ftrengfte Re- 
den^ertrant getrokken > in het- helderde daglicht 
gefteld , en met dé grootfte zeekerheid beweezen 
worden. De Analy cifche wyze beftaat hier in , dat 
men in het ontdekken der waarheden , voor-Meet- 
kundige grootheden zeekere Algebraïfche uitdrukt 
kingen ftelt, die derzelver waardyen te beunen 
geéven ; uit melker ovèf eefikomften met efktn» 
der vergdykingen worden opgemaakt; die door* 
gaans , op eene ingewikkelde en : zamengeftetde 
wyze , verfcheide waarhederi in zig bevatten ; vam 
welke dan eiadelyk , door de • ontbinding deezet 
vergelykingeo » de voorftdlen y die begeerte wofv 
den , te voorfchy n komfen. Zo dat men door de 
Synthefis met de aller een voudigfte beginzelen aan- 
vangt, en daar uit tot de betoging der meest aa» 
merigeftelde *n verborgenfte waarheden voort- 
gaat: terwyl m tegetideel de Analyfis meest al met 
ingewikkelde en zameogeftelde waarheden aan*, 
vangt; en dóór derzelver Ontbinding) de ontdek* 
king van eenvoudige betomen wordt Béide deeze 
handel vvyzen hebbeo haarefcy rondere nuttigheden 
en verdienden : en fchoon een Wiskuaftenaar de 
eene even zo min als de andere ontbeeren kan ; is 
bet nogtans buiten alle bedenking» dat tot het on» 
derwys van eerstbeginnenden , de Synthetifche 
wyze zeer verre boven de Analy tifche den voor- 
rang 
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rang verdient. Myns bedunkens zoude de beste 
bandel wyze der Kegelfnéeden zyn , dat men der* 
zelver booft-eigenfchappen op eene Synthetifcfce 
wyze, volgens de gronden en Regelen der zuive- 
re 'Meetkunst bewees ; deeze beweezene eigen- 
fchappen in Analytifche uitdrukkingen bragt; wan- 
neer men doorgaans in ftaat is , enkel tloor middel 
van gevolgtrekking , langs kortere en gemakkcly- 
ker wegen, veele andere eigenffchappen , op eene 
Analytifche wyze, uit dezelve af te leiden. De 
Analytifche wyze wort wel doorgaans, tot het 
ontdekken van nieuwe eigenfchappen, gereekend 
beeter gefchikt te zyn , dan de Synthetifche ; dog 
hoewel de meeste en voomaamfte der hedendaags 
iche Wiskunfteriaaren dezelve in hunne verhande- 
lingen over de Kegefffneeden gebruiken , kan men 
echter niet ieggen, dat daar door ontdekkingen , 
van eenig merkelyk aanbelang in de eigenfchappen 
dér Kegelfnéeden gedaan zyn : dewyle men in alle 
de Analytifche verhandelingen naauwly^s eenige 
eigenfchappen ontmoet, die niet in het volkomen 
Werk van Apollonius gevonden worden ; en dus 
by de Ouden niet reeds bekend geweest zyn. 

Men denkë daarom niet , dat de nafpooring der 
hedendaagfche Wiskunftenaar^n * omtrent de eigen- 
fchappen der Kegelfnéeden , vrugtëlöös geweest is » 
dat zy verre : want behalven dat te den weg ge- 
tornd hebben, om door Analytifche uitdrukkin- 
gen 
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gen derzelver aart en eigenfchappen veel korter 
en beknopter onder het oog te kunnen brengen ; 
en daar door met veel gelukkiger gevolg derzelver 
gebruik op de Meetkunst hebben toegepast, dan 
de Ouden : die , buiten de oplosfmg van menig- 
vuldige Meetkundige Vraagftukken, alleen maar 
het befchryven der vlakke en lichaaraelyke Meet- 
kundige plaatzen betreffende , tot welke zè door- 
gaans twee of meer kromme lynen der Kegelfnee- 

• 

den benodigt hadden ; zeer weinig gebruik van de 
Kegelfneeden maakten ; hebben de hedendaagfche 
Wiskunftenaars de oplosfing deezer Vraagftukken , 
die zeer veele verheevene , ingewikkelde en 
diepzinnige befpiegelingen vereifchen , merke- 
lyk verkort, eenvoudiger gemaakt , en met me* 
nigvuldige andere nuttige Vraagftukken vermeer- 
derd. Dog voornaamelyk zyn wy dp hedendaag- 
fche Wiskunftenaars oneindig verplicht , voor hef 
gelukkig gebruik 3 ;daf ze van de Kegelfneeden in 
de meeste voornaamfte deelen der Wjskunde, en 
Ui al.de Weelende? Natuurkunde gemaakt hebben: 
waarvan by de Ouden geheel geen vpetfpoor ge* 
vonden wort, . En daarom hoe hoog menr oofc de 
nuttigheid der Reekenkunst, de vQortrefielykhtid 
der. Algebra of Stelkunst , en de verhevenheid 
der Fluxie-Reekening mag fchatten ; en hoe zee- 
fcer het zy, dat men, zonder, derzelver kennis, 
fiwn min ,ak zonder de kennis dex uitmuntende 

Meet-' 
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Meetkundige Voorftellen v*n euclides, niets 
in de Wiskunde verrichten kan: maak ik echter 
geen zwaarigheid of een ieder , die flegts een wei- 
nig in de Wiskundige weetenfcbappen ervaaren 
is, zal my volkomen toeftemmen ; voor eerst , dat 
iemand , zonder behulp der Kegelfneeden , tot 
geene andere kennis , zelf van de zuivere Wiskun- 
de , dan die der eerfte beginzelen flegts , geraden 
kan. Ën ten tweeden, dat geen gedeelte der Zui- 
vere Wiskunde op de gemengde grooter invloed 
heeft , noch in dezejve van een uitgeftrekter ge- 
bruik is; dan de Kegelfneeden. 

Om van het eerfte overtuigd te zyn; behoeft 
men , behalven dat de Kegelfneeden zelve een 
aanzienlyk gedeelte der zuivere Wiskunde uitmaa* 
ken , voornaamelyk het oog te vestigen op dat ge* 
deelte , het welk by de hedendaagfche Wiskun- 
ftenaaren doorgaans de hoogere Meetkunst ge- 
noemd wordt : van het welk de befchouwing der 
Eigenfchappen van de kromme lynen in 't Alge- 
gemeen, niet flegts het grootfte gedeelte, iriaar 
byna het gantfche onderwerp uitmaakt. En dewy- 
le, onder alle de kromme lynen, de Kegelfnee* 
den de voornaamfte plaats beflaan ; en van meest 
alle de overigen den grondflag bevatten ; zal het 
niet moeijelyk om te begrypen zyn ; dat de Ke- 
gelfneeden als de Ziel der hoogere Meetkunst 
moeten worden aangemerkt. Zeer veel wordt het 

'•'• ge- 
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gebruik der Algebra verkleint , als men derzelver 
t'oepdsfirig op de Kegelfneeden wegneemt: en nog 
meer Verliest de Fluxie-Refekeningvan haare uitge- 
breide nuttigheid , zo men haar niet toelaat dezel- 
ve op de eigenfchappen der Kegelfneeden te oef- 
feriert. Het is derhalven niet zonder reedenen, 
dat de la hire in zyne Voorreeden tot de Ke-. 
gélfheeden zegt, dat alles, wat in de Wiskundige 
zaaken uitmuntende en verheven is, uit de Ei- 
genfchdppen der Kegelfneeden wordt afgeleid (a). 
Dié dan zo veel kennis van de Meetkunst verlan- 
gen te hebben, dat ze in ftaat zyn eenig gebruik 
tati deielve te kunnen maaken ; dienen noodzaa- 
kefyk , na dat ze de voornaamfte voorftellen der 
fes eerfle en elfde en twaalfde boeken van eu- 
ctiüÊs, alsmede de allereerfte beginzelen van 
dé Algebra geleerd hebben , terftond met de Ke- 
gelfneeden aan te vangen : om zig dus den weg 
tot de hoogere Meetkunst te baanen. 

Niet mihder klaarblykclyk is de groote invloed 
der Kegelfneeden op» de Gemengde Wiskunde , die 
te gelyk de voornaamfte deelen der Natuurkunde 
uitmaakt. Want om niet te fpreeken van derzel- 
ver gebruik in de Aardrykskunde , dewyle dit by 
veelen misfchién als wat al te verre gezogt zoude 

kun- 

(a) Quidquid est in Mathematici* eximium £ƒ praclarum , ex 
Conicarum Jettiènibüs velut fontibus tterivatur, ' 
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4unneh voorkomen ; fchoon nogtans de zeer be- 
roemde Wiskunftenaars maüpertüis, clai- 
raüt, cassini en veele anderen, om de waare 
grootte en gedaante van den Aardkloot te bepaa- 
len, wel dégelyk van de eigenfchappen der Ke- 
gelfneeden gebruik gemaakt hebben ; waar van on- 
ze Landsgenooten een blyk kunnen vinden , in de 
Natuur- en Wiskundige Aardryksbefchouwing van 
den Heere lulops (o) ; zal ik den Leezer liever 
leiden tot de verhevenfte aller Weetenfchappen , 
naamelyk tot de Sterrekunde. Zo wel het befchou- 
wende, als werkdaadige , van dit alleruitmuntendst 
gedeelte der gemengde Wiskunde; rust althans ge* 
heel en al op de kennis der Kegelfneeden. Want 
hoe zoude men , zonder kennis van de eigenfchap- 
pen der Ellips , gekomen zyn , tot de bepaaling 
der middelpuntskragten in het algemeen ; en by- 
zonderlyk tot de bepaaling der kragten , die de 
PJaneeten in hunne wandelkringen houden; om 
daar uit af te leiden , dat deeze wandelkringen > 
zo wel als die van de Comeeten , noodzaafcelyk 
Ellipfen zyn móeten ? Gelyk , fchoóq van aehte- 

* # 

ren, de waarneemingen bevestigen* dat ze in der 
daad zyn. Zo dat men, zonder behulp der EHips , van 
v geene Dwaaïfterre noch Staartfterre den wandel» 
kring uit derzelver waarneemingen zoude kunnen 

be- 

» £erfte Hoafdftuk. 

• • 2 
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bepaalen-.veel min noch de waare plaats, in welke 

■F 

eenig Planeet of Comeet zig in haar eigen loop- 
kring t'eeniger tyd bevint, bevonden heeft, of be- 
vinden zal ,. kunnen bereekenen. Steunt niet de 
gantfche weetenfchap der voortge worpene Lichaa- 
men , die een zeer voornaam gedeelte der Beweeg- 
kunde uitmaakt ; en de eenigfte grondflag der gant- 
fche Boschfchietery, of van het werpen van Bomben 
is , ten eenemaale op de eigenfchappen van de Pa- 
rabola? men behoeft maar als ter loops, en met 
een vlugtig oog, de voortreffelyke Werken der 
beroemdfte Natuur- en Wiskundigen , als van fi u y- 

GENS, NEWTON, DE BERNOUILl'S, *S GIU- 
VE2SANDE, MUSSCHENBROEK, EÜLER, D'A- 

lembert en zeer veele anderen te doorwande- 
len ; om overtuigd te zyn , dat men , zonder de ken- 
nis der voornaamfte eigenfchappen van de Para- 
bola en Hyperbola , naauwelyks eenige gegronde 
kennisvan hebben; noch van de kragten van vry 
bewoogene Lichaamen ; noch van de tegenftanden 
of vertraagingen, die ze in hunne beweegingen, 
door allerlei zoort van middenftoffen ontmoeten : 
noch van de kragten die de vloeiftoffen oeffeneri > 
het zy ze rustende zyn , en door hun gewigt tegens 
de bodems of wanden drukken , die hen tegen hou- 
den : het zy ze in beweeging zyn , en daar door 
inet ingelyfde kragten tegens andere Lichaamen 
bewoogen worden j die htin zomtyds tot onhe- 

weeg- 
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weegbaare hinderpaalen verftrekken ; en zomtyds 
roede in beweeging gebragt worden ; en tot on- 
waardeerbaar nut voor het menfchelyk geflagt ver- 
ftrekken: waarvan, behalven orinoemelyk veele 
andere werktuigen, die door de beweeging van 
water of wind gedreeven worden, vooral de me-. 
nigvuldige Molen werken, overheerlyke voorbeel- 
den uitleveren. Ik zwyge van zeer veele gevallen 
en omftandigheden , die in de Bouwkunde , zo wel 
in de Burgerlyke en Krygsbouwkuride , als in de 
Scheepsbouw , dikwils vóórkomen ; daar de ken- 
nis der Kegelfneeden üiet zelden van een uitftce- 
. kend nut in is. 

Dewyle nu de toepasfing der Kegelfneeden op 
de Natuurkunde van oneindig groot er en weezent- 
lyker nut is , dan derzelver gebruik in de befchry- 
ving der Meetkundige plaatzen ; is de kennis der 
Kegelfneeden daar door ook van zo veel te groo- 
ter waarde geworden, zo we! voor de Wiskunfte- 
naaren zelve, als voor hun die de geheimen der 
Natuurden derzelver wetten van werking en be- 
weeging nafpooren. Om deeze reedenen hebben 
de laatere en hedendaagfche Wiskunftenaars nutti- 
ger geoordeeld , de toepasfing der zuivere Wiskun- 
de op de gemengde Wiskunde, en Natuurkundige 
weetenfchappen , uit te breiden ; dan wel de menig* 
vuldige reeds bekende eigenfchappen der Meetkun- 
dige figuuren > ntót meerdere uitvindingen te ver- 
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ryken. Zy bemerkten dat de eigen fchappefi der 
Kegelfneeden , die a p ollon i üs en anderen reeds 
ontdekt en befchreeven hadden, niet alle even nood- 
zaakelyk ^waren. Dit heeft veelen aangefpoord , 
om uit dezelve alle zodanige eigenfcbappen , die 
op de overige deelen der Wis- en Natuurkunde 
den grootften invloed hebben , uit te kippen ; en 
op zig zelven afzonderlyk , uit haare eigene Grond- 
beginselen , te bewyzen ; waar uit een aanzienlyke 
ihenigte van verfchillende zamenftelzels over de 
Kegelfneeden , in allerlei taaien , gebooren zyn : 
welker getal zo groot is* dat de optelling daar van 
al een geheele lyst zoude uitleveren. Ik zal my . 
daarom vergenoegen , met aan te merken , dat on- 
der de eerfte Schriften, die met dit. oogmerk, en 
met een zeer goed gevolg , zyn zamengefteld ; door* 
gaans gereekend worden, (als meest bekend zynde •*} 
de Werken over de Kegelfneeden van de beroemde 
Wiskunftenaaren gregoriüs de S*. vincent, 
de la hire en l'hópital. Schoon de zamen- 
ftelzels van verfcheide anderen , die dit zelfde voet- 
fpoor gevolgd zyn, geen minder lof verdienen. 

Men zal ophouden zig te verwonderen , dat de 
finaak der Wiskunde , by onze Nederlanders , die al- 
leen Nederduitfche boeken leezen , hedendaags nog 
zo ouderwets is ren dat de Voorraad van Werken, 
die in onze Moedertaal over de Kegelfneeden ge- 
fchree ven zyn , zo gering is : als men aanmerkt dat 

zee- 
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zeedert zestig jaaren in onze taal, myw weetens* 
naauwelyks drie kleine Werkjes (o) oyer $enig g«f, 
deelce der zuivere Wiskunde gefchregven zyn : die 
tot handleiding voor eerstbeginnenden verftrekken 
kujonen. Veel mar dat *er in aldientyd iemand ooh 
zer Landsgenooten eene handleiding over de Kegek 
fheeden heeft uitgQgeeven. Wy hebben echter aqg 
het uitmuntend fraai * maar zeer beknopt, Werkje 
oyer de KegeHneedetf ; dat onze vermaarde o *• 
eard kinkhui^en, wiens Algebraïfche fchr*f» 
fen van den grooten newton boven alle andffe 
ren gefcbat werden , in den jaare 1 666 uitgegee* 
ven , en volgens de Analyfis behandeld heeft. Op 
dezelfde wyze heeft ook onze beroemde Wiskun* 
4. llenaar A.DE.GRAAP zyne Grondbeginzelen doe 
Kegelfneëden behandeld: welke mede ongemeen 
kort , en nog in aller handen zyn. Maar veel Meed» 
voeriger heeft hy te werk gegaan , in zyne Analy* 
fe over het gebruik der Kegelfpeeden ; in het vim 
den der Meetkundige Plaatzen , tot oplosGng der 
vergelykingen van de tweede, derde en hoogere 
magten. \yelk Werkje, voorde iaatfte maal, ja 

(a) Naamelyk de Euclidcs van co ets, door la io&r 
pus. Een kleine verhandeling over de Driehoeksmeeting f 
door den Heer praalder: welke beide fedelyk ouder- 
wets zyn. En dan het doorwrogté Werkje van den Heer 
tui of f, over de WynroeykuiMle , <Ut cigentlyk jute* 
tot it jeottQf & Wif Bosje behoort* 

4 
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1706 9 door den Autheur zelve , is uitgegeeven. An* 
dere onzer Landsgenoten , welker verhandelingen 
over de Kegelfneeden nog beknopter zyn , en door- 
gaans maar deeze of geene by zondere eigenfchap- 
pen van dezelve befchreeven hebben , gaan ik met 
ftilzwygen verby. Dit kan ik evenwel niet doen 
Van den beroemden FRANdscus van schoo- 
ten: wiens Mathematifche OefFeningen, in het 
midden der verleden Eeuw in onze Moedertaal uit- 
gegeeven , nog voor handen zyn j en welke veele uit- 
muntende verhandelingen over allerlei Reeken- eri 
Meetkundige onderwerpen , en ontbindingen van 
Meetkundige werkftukken bevatten ; en boven 
dien de befchryving der vlakke Plaatzen van Apol- 
bnius Pergaus ,- die verloren geraakt waren , en 
door van Scbooten wederom herfteld zyn : gelyk 
ook nog êene verhandeling over * menigvuldige 
verfchillende wyzen , op welke , door eene regel- 
matige beweeging , al de Kegelfneeden werktuige- 
lyk op een plat vlak befchreeven kunnen won 
den : waar over nog niemand in zyn tyd gefchree* 
ven had ; en tot eene aanmerkelyke vermeerde- 
ring en verbeetering der weetenfchap van de Ke- 
gelfneeden verftrekt heeft, 
' Wy kunnen nog, onder de Werken, die wy in 
onze taaie over de Kegelfneeden hebben , reeke- 
nen» de overzettingen van wolf en van mau- 
d u-i ï j dog die beide , myns bedunkens , om tot 
1 een 
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cèn handleiding te verftrekken , vooral voor eerst- 
beginnenden , gaptsch geen fterke aanpryzing ver* 
dienen» Eensdeels, om dat ze de eigenfchappen 
van alle drie de Kegelfneeden door elkander ver- 
handelen ; het welke by eerstbeginnenden zelden 
nalaat verwarring te veroorzaak en : en ten ande- 
ren , om dat ze alles alleen maar op de Analytt 
fche wyze hebben behandeld : welke handelwyze 
eerstbeginnenden meest al zeer moeijelyk valt: en 
het altyd van veel meer vrugt is , vooraf de hoofd- 
eigenschappen Synthetisch te bewyzen , en tot een 
grondflag te leggen. Het is daarom dat dit Werk- 
je van mynen zeer Beroemden Leermeester, den 
Hooggeleerden Heer ypeï, ongemeen wel ge- 
fchikt is y om voor eerstbeginnenden tot eene 
handleiding te' kunnen verftrekken. Het zelve 
beftaat uit drie Hoofddeelen. Waar van het eer- 
de , in vyf Voorftellen (leges , alle de voornaamfte 
Hoqfdeigenfcbappen van de Parabola , zo wel op 
derzelver Middellynen als op de As, bevat. Het 
tweede Hoofddeel bevat alle de Hoofdeigenfchap- 
pen van de Ellips, niet alleen die plaats hebben 
tusfehen de Abfcisfen en Ordinaten van de beide 
Asfen ; maar ook tusfehen de Abfcisfen en Ordina» 
ten van de elkander toegevoegde Middellynen : est 
daar benevens nog de overeenkomften van de Ab- 
fcisfen der Asfen en Middellynen met derzelver 
verlengdens tot de Tangenten : welke op het be- 
: wys 
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*rys van veele andere eigenfchappen , van éè Hy. 
pefbola zo wel als van de Ellips , zeer grooten in- 
Vloed hebben , en van een zeer nuttig gebruik zyn. 
Het derde Hoofddeel handelt alleen van de Hyper- 
bola. Deeze kromme Lyn heeft , behal ven haare 
Asfen en Middellynen, met derzelver Abfcisfen 
*n Ordinaten, ook nog veele fraaije en zeer by- 
zondere eigenfchappen op haare Afymptoten , of 
altyd naderende mislöopers : alle de Hoofdeigen* 
fchappen daar van , gelyk mede van de Abfcisfen 
"en Ordinaten der Asfen en Middellynen , zyn in 
de Voorftellen van dit Derde Hoofddeel vervat. 

Uit de korter fchets , die ik van dit klein , maar 
«er nuttig Werkje , gegeeven heb , ziet men ; dat 
In hetzelve de eigenfchappen van elke fneede des 
Kegels afzonderlyk verhandeld zyn. Waar door 
ïnen buiten fchoot is , om dezelve onder elkander 
te verwarren. Behalven het laatfte Voorftel van 
elk Hoofddeel; waar in de Hooggeleerde 3chry- 
ver heeft willen aantoonen , hoe men de Algebra 
op de Kegelfneeden kan toepasfen , om uit de bfc- 
weezene eigenfchappen, op eene Analytifche Wy* 
ze , de overigen af te leiden ; zyn alle de Voon 
ftellen op eene Synthetifche wyze behandeld. Ea 
Öleen öp cle Meetkundige Voorftellen , die in my- 
ae Grondbeginzelen der Meetkunst be weezen zyn , 
berustende ; zyn ze , naar dencraötder zuivere 
Meetkunst , uk dèetee Grondbeginselen volledig 
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beWèezeh. Ik vind my daarom verplicht den 
Leezer te onderrichten, dat.de Propofitiën , die 
iü de Demonftratiën worden aangehaald, en be- 
ïtèlven haar eigen getal, ook nog het getal van hec 
Boek of B. by zig hebben , alle uit tnyne Grond- 
beginselen der Meetkunst genomen zyn. 

Dog het geenè boven ai dit Werkje moet aan- 
pryzten, is de klaarheid en duidelykheid , waar 
mede alle de Propófitien zyn voorgefteld : ■ en de 
byzondere fchryftrant , die in de&hikking of plaat- 
sing det dëeleh van de Demonftratiën , met de 
groóttfe naduwkeurighéid is iri acht genomen ;^en 
ongemeen véél gemik in het naleezen en verftaan 
der Demonftratiën te Wege brengt. Een fchryf- 
t'rant , die wel iet of Wat van zommigen is in acht 
genomen , dog van niemand op verre na met zó 
veel netheid en naauwkeurigheid , als van mynen 
Hooggeleerden Leermeester. Naar wiens voorbeeld 
ik öök dien zelfden fchryftrant, in myne Grond- 
begihzélèn dër Meetkunst niet alleen ; maar ook 
BSar zulks^an dienst konde zyri, in myne Groncf- 

* * 

beginzëléh der Stuurmanskunst heb waargenomen. 
Eer ik deeze Voorreeden eindige, moet ik den 
Leezer nog onderrichten ; dat ik , op zeer vrien- 
delyk verzoek van mynen beroemden Meester zel- 
ve, de eer heb onze L,andgenooten de Uitgave 
van dit Werkje te bezorgen : aan welk verzoek ik 
met het grootfte vermaak voldoen j om dat het 

my 
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my altyd tot een byzonder genoegen verftrekt* 
niet dankbaarheid de verplichting , die ik , als een 
Rechtfchaapen Leerling , aan, mynen allergeachtften 
Leermeester verfchuldigd ben , te erkennen. Ge. 
lyk ik ook, op uitdrukkelyk verzoek van denzel- 
ven , hier by voege : dat zyne Hooggeleerde in dit 
Werkje op veele plaatzen gebruik gemaakt heeft , 
van het Onderwys van Wylen den Heere wtllem 
lorre': eertyds Extraordinarius Profesfor der 
Wiskunde aan 'sLands Hooge School teFraneker, 
Een Man, aan wien, wegens zyne groote Kundig- 
heden , en uitmuntende Deugden, de Hoogge- 
leerde Heer ypey belydt, nimmer dan met de 
grootfte eerbied te gedenken. 

Voor het overige verzoek ik den Leezer, om 
de misflagen, die misfchien hier en daar cegens de 
Taal mogten begaan zyn , goedgunfliglyk over het 
hoofd te zien ; alzo men daar op minder is bedagt 
geweest , dan wel op de duidelykheid der uitdruk- 
kingen, en naauwkeurigheid in den fchryftrant: 
die in Werken van dien aart als dit, veel meer 
tot gemak van de Leezers bybrengen , dan fraai* 
beid van taal en ftyL 
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P A R A B O L A. 

I. D E F 1 N 1 T I E. 
$ *• A Is een Conus of Kegel A B C, ( Tab* u,Fig. x) 
"^ van een vlak EM F , evenwydig aan «en der 
zyden, by voorbeeld AC, wordt; doorgefo eed eii; dan 
wordt 4it vlak, door de kromme lyn EK'MSF, on- 
vat , een Parabola of Brandfnecde .genaamd : iwelkers 
•Jioofdcigenfchap op de volgende wyze ontdekt wordt. 

§ 12. De Conus. ACB door een Ctetel I:FQQ^e(^£B- 
-1tfydigaan de Bafis of GrondzydeA-JSBF gEfheeden 
'Zyndc, die de kromme lyn ontmoctiin de puntten H 
en K; zo , dat de regtc KlrHde^gemeerielfneedcüqp* 
^es^CSrkeJs met de^Earaboia ïs ; ^de regteCKEXF;de 
ïtoarfitëed 'der Paribola met de Bafis jen derogte.DM 
^e^^Sn^de tfarctoola «iet den- driehoek - A£ C, t*eüce 

A door 
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door 'het toppunt C van de s Cofius, door de As, en 
door de middellyn A B van de Bafis gaande , regthockig 
op de Bafis ftaat; 2 Def. 10 B. en te gelyk de even- 
tvydige IPGQ regthoekig, volgens deszelfs middel- 
lyn IG, fnydt, ij Prop. 9 B.: zullen de lyneri MD, 
HK en E F zig iü het zelfde vlak met de kromme 
E K M H F , die de omtrek der Parabola is , bevinden ; 
weshalven K H evenwydig aan E F , en I G cvenwy- 
dig met AB is, 15 Prop* 9 JS. : en om dat het vlak 
ÏFHMK evenwydig aan A C is , uü de onderftelling ; 
dat is, evenwydig aan het vlak, dat door de regte 
A C gaande , het vlak van de Bafis in een regte lyn 
fnydt, die de Tangens van de Bafis in het pun& A 
is, en gevolgelyk regte hoeken met de middellyn AB 
der Bafis maakt; 9 Prop. 3 5,, is E F ook evenw.ydig 
met deeze Tangens : 15 Prop. 9 B.: en om gclyke 
reedenen KH evenwydig met cfe -Tangens van het 
punS I van den Cirkel I K G H ; gevolgelyk wordt 
E F van de middellyn A B regthoekig doorgefneeden ; 
12.pTDp.-1 B.: terwyle! om gclyke reedenen K H cfe 
middellyn JG regthoekig doorfnydt; weshalven ED 
=rE>F*>is, en KL^LH; 1 Prop. 3 B. 9 als mede 
de boog E B = de boog B'F , en de boog K G = de 
boog HG. 17 Prop. .3 B. Voorts de L ADE = ZEDB 
= L .zy&dè, uit het teweezene ,• ftaat ED S perpendi- 
culaaf oj> de dodrfneed der vlakken AEBFenABC, 
die eikanderen regthoekig fnyden;en daarom E Dper- 
pcndiculaar op het vlak ABC, Aamn. der 12 Def. 
9 B. en deszelfe evenwydige KL ook perpendiculaar 
op ABC, .8 Prop. 9 B. : c!erhalven zyn de hoeken 
.MLK, M»LH, MDE en MDF alle regte hoe- 
ten j ?o dat MD al cc Parallelen KH, EF enz. regf- 
, hoc- 
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Jioelcig Midden door deelt, terwyle MD zelfceeveti- 
wydfg met A C is. volgens de 15 PtQp., 9 B. : ' ' 

Voorts is M L , M D : : L G , D B. 4 Propió Boek. 

en IL = AD. 23 Prop. 1 B. 



-**■ 



derhalven ML, MD; :LGxIL,DBxAD.TOP,r.5l?.. 
dat is ML, MD: : LH$, DFq. 43 Pr. 2 B. 

Het welke de eerfte en voorhaamfte eigenfehap 'van 
de Parabola is. 

II. DEFINITIE. - - 

§ 3, De lyn MD, die de Parabola in twee g'elyke 
deelen deelt, wordt dé Ai genaamd; M het Toppunt; 
dog de ftukken van de As ML; 'MD noemt men de 
Abfcisfen;de regthoekige 1'yhen E F, HK de Applica- 
ten; de helften van dezelve, als EÖ,DF; KL, LH 
de halve Applicaten. 

Dcwyle nu ML, MD : : LH$, DFq is, volgens- 
het beweezene, heeft men Voor dé Hoofdeigenfchap der 
Parabete deeze overeenkomst. . v ' , 

Dat df Abfcyfen yan de yis tof elkander zyn 9 als de 
Quadradten van derzelver halve Applicaten. 

:,B ER S T E pTr'0 P OS I T I E- 
§ 4. Om cene Parabol a- door punflen te befchryven. 

. 1 

< « ..• • 

•OPLOS s ing. 
Trekt (Tc*, i. Fig. a.) de- beidde onbepaalde regte 
lynen ML, LN; makende ftea *Pgten hoek MLN 
met eikanderen ; neemt in. LN * naar goedvinden , • 
LA = AF ; en trekt > uit A , de regte AP eyenwydig 

A 2 aan 
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aan LM; en voorts uit de pun&ea H en I, naar wek 
gevallen in LM genomen * de lyaen HZ en IX even* 
wydig aan L N ; al? mede uit F > de regte. lynen H F 
en I F ; welke A P fnyden ia G en K ; dan uit deezé 
puntten G en K perpendiculairen > op. de laatstgemelde 
H F en FF y opgercgc hebberidfr* dio H Ir ew IX %- 
den in- B en C, zullen dit pna&en* van-dfe Parabola 
zyn ; welkers. Aa de lyn A N is, 

DEMONSTRATIE. 

Trekt F B en FC; en laatcn uit B en C 3 regthoe- 
Idg opX Nagetrokken worden de lynen BE*QD;c&n 
is LA = AF uit de- Conjlr. derhalven FG^HG en 
FK = KÏ 2 Prop. 6B.i FB = HB enFC~IC 
Sppop. i B.: insgelyks AG=jLH = i AQ^GQ 
4 Prop. 6 3. 9 AQ = BE 2$Prop< i JL'ea AKssjLi 
= £ A R=K R 4 Prop. 6 B. ge'vdlgelyk A T=B Q^sA E. 

, Voorn i$A Ga = . AFxAT 8 Prepu 6. 



en 4AG?=4AF-xAE uithetlëinb.ïnA$. 7. 



■»■■ ■ 



dat is BE2=4AFxAE 4 Pr. 2 B. ook 
blykc* dat C0g=4AFxAÏ)is, op gelyke wyze. 



bygev.is4AFxAD^AFVAE:: CD& 

Derhalven B en C puntten van een Parabola , waar 
van AN de As; AE, AD Abfcisftn, ch BE en CD 
Jtalve Applicaten zyn -, volgëhi 4e && Defikiifa 

Dat te Bewyztn uw« 



III. DE- 



j>ee ESGBLK.&N'R-KIXEMC A 

in. d e;fi>ftï e. 

§ 5. Het praft F wprdt h?t Brand^upa genoeg 
cri 4 A F , dat is > viermaal de afftaftd vacu het Tög.' 
punéH tot aan het Brandpundk 5 heeft den naam van Pa- 
rameter; welkevin het .yolgapd* doof gaaq^alleen maar 
door de letter P wordt aangeduid. . GevQlgelyk he<jft 
inca* dewyle BE^AEx^AF is* 4pör 4è ï%"J?ra£, 

RE^rrAExP % 

' gelykookCD2 = ADxP v 

Dat is , het viei^cat^ va$ ee& hajve ARflHcate is al- 
tyd gplyk aan den ^egthacfc van haar Abfqisfl» e$ pa- 
rameter. 

. /.. G -E & O £:.&,. 

% 6. Als afc een punö k, $7ah. £ Fig. 3.) naar wel- 
gevallen bflvep qf t>one<|es het pang Hift^wgteL M 
ge&mm* eea Bc^9n^cjafea| ^SthU BB99)fr %9ï*Mit i 
dj«, de PareteHa in ^.wgnpefetKfe * &?«#? 6$ «$ 
derzelve? verlengde fag§($ % Si §a. gifft 4» .^JIP«* 
SF en SH trekt: is SF = SH 3 Prop. 1 B. 

SH>dan/»53c Prop. 1 B. 

•■' ■" derhalven ook SF>dan AS 5 '.Ar. i' ft weHce 
gelyk fcouden moeten zyn> afe S een punfll van de Pa- 
rabels was , volgens lm beweezene; derhalven kan geen 
an'den puöft dtn.B,. wö t^ jegte GB* aan df kromme 
komen ; waar uit volgt 3 dat het pundfc S , in beide de 
gevallen , zo boven als beneden B , buiten de kromme 
is ; en dus dat G B 5 of T B , nergens anders dan alleen 
in het punflt B aan de Parabola komt, en daarom een 
Tangens van de Parabola is ; raakende dezelve in het 
punÊt g. Het gedeelte ET der As, dat tusfehen de 

* - A 3 T<m- 
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Tangens en halve Applicate van het punft B vervac 
is 9 heeft de naam van Sabtangens : en dewyle A T = 
AE is 3 uit de voorige Propofitie, heeft men dat de .Sub- 
tangens T E het dubbelde vari dê Abfcisfe A E is. 

II. GE V Ó L G. 

§ 7. Om. dat (Tab. 1. Fig^ 2.) B'G = GT is door 
ie 2<Jc Propofitie 6 B. en F G regthockig ftaat op T B , 
volgens de Conftru&ie, zo is F B = F T. 3 Prop. 1 B. 

\ 

III. G E V O L G. 

§ 8. (Tab. 1. Fig. 3.) BY regthoekig opBT ge- 
trokken hebbende, en TG=GB uk het voorgaande 
zynde, volgt^dat 2 TF = T Y isf-2 Prop. 6 B. 
r \ 2 AT=ET. .1 Gevolg 

deïhalven 2 A F 2= E Y. 4 Ax. 1 B. 
Dat is, de Subnormaal (EY), : van eenig puncfe (B) 
van een Parabéla, is een ftandvasrige grootheid; en al- 
lyd gelyk aan de halve Parameter P van de As. 

* é. 

IV. G E V O L G. 

, § 9' De regte HB tot in Z, en GB tot in U ver- 
lengt zynde ; isdeZHBG = £G B.F...3 Prop. 1 B. 

en de L HBG = £UBZ. i.frop. 1 5. . 

deroalven l UBZ = £GBF. r Ax. 1 B. 



., . 1 



V. GE- 
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V. (? E V O L G. 

% 10. Als (Tak i. Fig. 4.) FC de halve Ordinate 
vaó het BrandpundtF-is, heeft men 
4AFxAF=FC^ 3^ Definitie. 
derh. 4AF5— FLg =FCfl. dm deCartftr. der 1*, en^Pr. 2B. 

en 2AF = FL = FC = JP. " 
waar uit volgt , dat de halve Applicate , die uit het 
Brandpunft getrokkea wordt, gelyk is aan de halve Pa- 
rameter P. 

IV. DEFINITIE. 

Ju. Een lyn BZcvenwydig aan de As AN, wordt 
een middellyn van het punft B genaamd. 

1 

IL PROPOSITIE, 

, §12. Indien (Tab. 1. Fig. j.) een lyn HC, even- 
wydig aan de Tangens TB van het punft B; wordt ge- 
trokken ; fnydende de Parabola in V, en in C; zal de lyn 
CV, door de middellyn BZ , in twee gelyke deelcn 
worden gedeeld. Dat is, VL = LC. 

DEMONSTRATIE. 
Laaten getrokken zyn de halve Applicaten C D , B E 
*en VM, en laat het. verlengde van dcezc- laatfte de 
verlengde middellyn ZB ontmoeten in S ; voorts uit 
het toppunt A, evenwydig aan de halve Applicaten, 
worden getrokken de lyn A Q. 
dan is BE^,MV^:: AE, AM. volgens § 2. • * 

AE, AM::c3AB,CDAS.iPr.6iJ. 

'derhalv. BE^MV^ccnAB^AS. 11 Pr. 5 B. 

m • 



maar BE?, MYq : : A TBE » A HMV. 14 Pr. 6 B. ge- 

volgelj* ATBE, AHMV::jeiAB,E3AS.<ii Pr. 5 B. 
"en de ATBE is 2= c*AB.§ 6 mi&'Pr. 1 B. 

derh.de AHMV=aAS*aöJ5e/.5B.q>gel.wyascblykt, 
. *dar"de ^ HCDrrcxA Nis, ^eü door aftrekkiug 

heeft men AHCD— AflMV=aAN-CDAS. 4 >fx. 1 5. 

dat 1s, ''MVÖDscril^N. dan Van beiden 
TictfhikMVLND==MVLND wegneememte 

zo is de A VSL = A LCN. 4 Ax. 1 B. 

Edog deezfc bcidè clriéhÖeSfeü're^thöeldg zynde, en 
L SL V = L OL Hy 2- Pr$p. 1 JJ. ; nullen dezelve ook 
• gelykvormig jpyn. 4 Prop. -6 B. 
bygevolg A VSL, A LCN: : VLj, LCq. 14 Pr. 6 B. 
maar de AVSL=&LCN* éit het bewttzene. 

én VLc=stC. 
" Dat u Bcmyzth was. 

Ö E V O L G. 

§ 13. AGQB=AAGT=:tGKH+AAKH.§6. *Ax. 
voorts GBLK= GBLK 

^yfeefolg A KLQ = C3HB + A AKH. 3 •-***. r*. 
maar QKSV= AAKH.«V*tew.4^*. 

% ; iïefhalv. 'SVL^oHÊ. 4 As. r. B. 

V. DEFINITIE. 

$ l*JDe lynen CD, GF, (T*i. 1. Fig.* 6.) die 

eventfydig aan de Tangens TU van het punö B, in 

de Parabola getrokken worden , noemt men AppHcaten ; 

en de ttukken BK 3 BL worden Abfcisfcn van de mid- 

; cfcifyn B Z genaamd. 1 1 1. P R O- 
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III. P R0£ G$ I TJ E. 
§,,«5. De. Abfcisfen , van -jfeg middellvn zya tot el- 
iahdcrals de Quadraaten yao.haare halve Appli,caten. 
Dat is, BK 4 BL::KCf>LG{. 



• i ' 1 



, . < : _ ,J)1M N S. T Jt. A : T I E. , 
Cl en GH regthoekig op de verlengde middcUyii 
' BZ getrokken zynde, 

heeft men^ICK,AH^JL::CS'K2,GL^ f Ï4JPf.65. 

* ofte mBM, C3BN r; CK$, GL$r. $ f 3 . 

♦ maar izDBM 5 cpBN;: B K ,BLi Pr. $B. iGev. 

bygevolg BK, B L:: CK^Tg Lql it Pr. j B. 

Dat u Bewyzen was. 

IV. 'propositie, 

§ 16. Indien BM, (Tab. : i. Kg, 7,) een Applicate 
is van de As AK, en BT Tangens van hét v punft B; 
voorts DL evenwydig **an d$ As wordt getrokken j 
zo isJ3tj : =DFxP. v 

- ■ r 

• "' ' DEMONSTRATIE." 
DF,AT ::BD^Bt 2 . § I5 en 23 Pr. i*. H 
maarBL$,BC$:":BD$",BTfl.4Pr.<S£.eni8Pr.5fl. 

r . , . "^ _ 

' * " 1. , 1 , -^ r . . -V » 

dcrh.DÏ, AT ::Btj ^C?. 11 Prop. 5 B. 

ofte? ÖF* A.C ::BL$,ACxP. § 5 en § 6. \ 
.derh..DF,. f : : :BL 3, P. 12 Pro/>. j B. 
en daarom BL 2 = D F x P, 6 Prop. 5 J?, 

Daf te Bewyzen was. 



1 » * 
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G B V O L G. 

§ 17. BL j,BC?r: DF,AT. uit de voorige ïrép. 
' maafr BC , BL ::2AC,DL. §. <J. en 4 Prop. 6 B. 

derhalv.BL,2BCr: DF ,DL. §6. en 19 en ia Pr. 5$. 

en BL,BM-BL::DF,DL— DF.14Pr.jB. 
ofte BL, LM :: DF, FL. 



rro&'-e.zEL. 

§ 18. Indien (***• x« **£• *0 AE=5«,BE3sj, zo 
ispx^xp: bet welke de equatie op de Parabak van 
Apolloniu* is. 

V. PROPOSITIE. 

§ 19. Indien (T$b. i< ftf. 8.) HN eeq Applicatc 
)s van de middelly n M Z , en N D de Tangens van bet 
punÖ N; dan is SM=MF. 

l)EMOSsnAT!E. 
Trekt de halve Applicaten N*Q, MP, HL; noemt 
AP = AT=«, MF=OT = v;FG=IQ = IL = *, 
da& is OI = TP = 2*| pA = x — n t AQ~i + 
v + ts5=AÏ); DO = 2.v+i; OQ = &s : +t. 

MaarOl2,IFj::OQj f QNg.4Pr.ö5,cni8Pr.jJ?. 
ofte $xx> px :: Qix4-t) z > p(x + v + ty 
derh. 4*, 1 : ; (a* -f *)S je + y +i. ia JV, y A 
ofte4xx+4lx + ^f ^4>Ma; + 4it3t + 4vx. 6Pr. 5 B. 
derhalven *?=r4Ttf=tFG$. 
En FG = tas*,V v%. 

En 01$, IFj::OQ$, QNj::FGj, GNj. 
ofte 4*x, |>x ::4vx, GNg=/>n 

* - - Voorts 
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Voorts NFj =FG^+GNfr 3* Pnfl. 1 B. 

ofte NFl- 4v*+J>v = (4*+J) * Ww uk 
Tolgt , dat de Parameter op een middellyn gelyk is 
aan 4 x + p. - 
EindelykisO Q,DO::F CSJF^Pf-ö^en 11 Pr, jB. 

2X + t 9 2V + tll*V vx,SF. 

of 2x + 2.V yjr, av M- *V vx: : *Vvx % SF 

x + Vvx, v+ yvxN 1 ty**,SF. ' 

l)erh,SF=^ yy A Vl/y?) «»v^^M^ 

x + Vvx 

Dat te bwyzen was. 
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TWEEDE HOOFDDEEL. 

/ 

V A N D.E 

E fj L I P S. 

A. D E F I NI TI E 

§20. A Is een draadFGE, QTah 2. Fig. 1.) welker 
■^ ^ beide einden F en É vastgemaakt zyn in 
de puntten F en E , maar langer dan de afftand deezer 
beide puntten F E zynde', door ecnig ander puntt G 
gefpannen rondom de voorzeide puntten F en E wordt 
rond bewogen ; zal hec puntt G , dac de draad fpanc , 
een kromme, ly n A G D B I befchry ven , welke een El- 
lips genoemd worde. 

II. DEFINITIE. 

§ 21. De vaste puntten F en E worden de Brand- 
puntten , ook wel Navelpuntten genoemd : de regte 
AB, welke, door beiden loopende, zig ter wederzy- 
den in de kromme bepaald, noemt men de groote As: 
het puntt C, het midden van AB zynde, is het mid- 
dclpuntt : en de fegee Dl, welke, .door C regthoekig 
door de groote As A B gaande , ter wederzyden aan 
de kromme komt , heeft de naam van kleine As. 

GEVOLG. 
§. 22. Dewyl de draad van dezelfde lengte , en on- 
der de beweeging gefpannen blyft; moet de fom der 
bdde lynen , welke uic de Jfrpdpuntten tot het zelfde 

puntt: 
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punö: van den : oihtrek wórden getrokken , overal de- 
aelfde zyn; zodanig dat,FG + GE = FD + DE = 
EA + AF = FB + BEis. 

* * 

LP RO POSITIE. 

§ 23. De lengte van den draad F GE is gelyk aan 
de groote As A3;. eu de regte lynen FD, DE zyi* 
jgelyk aan malkanderen. 

Demonstratie. 

. : • AF+EA=BF + BE. § aa. 
ca E F— EF. 

derhalven AP'+ AF=BE + B E. 4 Ax. 
. ofte AF = BE. 8 Ax. 

maar FG + GE = AF+AE. §22. 

en BE = AF. uit het beweezene. 

dcrhalven FG-r-GE=BE+~AE. i Ax. 
ofte FG + GE = AB. 9 Ax. 

* 

l 

Ten tweeden, AC = CB. § 21. 

AF=BE. uit het beweezene. 



*v. 



derhalven FC = CE. 4. Ax. 
maar CD = CD. 
2FCD=l=ZECD. § 21. 

derhalven FD =D E. 3- Prop. 1 Boek. 
Dat; ie bewyzen was. 



.0 E V O L G. 

§ 24. QvermitsFD + DE = A B. 

"" en DE 



~~ i-TA > flff'fce* beweezene. 
= F,D.\ 



11 u 



4>a 



20 volgt dat 2FD = 2DE = ABis. i Ax., 
en daarom FD=DE = AC = CB. 

. B 3 II. PRO- 



I 
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lï. P R O POS I TIK. 

. § 25. De rcgthoeken der deeleit , kt welke de groe* 
te As door elk der Brandpuücten gedeeld worde» ija 
gelyk aan het Quadraae van de halve kleine As. 
Datis, AFxFB=DCj=ABxÉfi t 

DEMONSTRATIE. 

AFxFB4-FC$ = AC$. 5 Prop. 2 Boek i en door 
§ 24 en 3a Prop. 1 B. is ACq — FDf -FCgi CDfr 

derhalven AFxFB + FCj=FCg + CDji X -A» 
ofte AFxFB = CD$. 4 -4*. 

Dat ie bewjzen was* 

, IlL PROPOSITIE. 

§.26. Indien (Tak 2. Ftg. 2.) met de Radius EG, 
uit het middelpunt 9 , een Cirkel wordt befchreeven ; 
die de verlengde FG fnydt in M, niaar de grettte As 
in Z; en als daarna FT = TM gemaakt wordt, ea 
G P regthpekig op A B ; dan is 

ACxTG=ECxCP. 

DEMONSTR AT I E. 
Ten eerften is F T = T M. door it Conftru&ü, 

TM=rTG + GM. 9Ax. 



derhalven FT=TG+.GM. 1 Ax. 
maar TR + TG = GR=GM. 9<**-en 10 Def.lB* 

derhalven FT = Tt; + TR + TG. 1 Ax. 
en RT=s TR f 



derhalven FR=*TG. 4 Ax. 



D bk K E GÉ L S NE E D E N. 15 

Teö s*«,PZ+ZE=4Êè=f 4CP+2PE. § i3en 7.Pr.o.4x. 
maar ZE= 2PE. i Prop. 3 Bwk 



r*rm—*»»* »« v 



derhalven F2=aCP. 4 Ax. 

Tte8 3!*»>MFx FR.cpE.FxF^Z.' 84 P«J>1 3 *«*.. 
; ofte A^xiTGg: EFxfcCP, § ^ » Ce»Jïr„ 
ofte 2ACxaTG=aEC*2.CP* §2i, 

derhalven ACk TG= EOx CPJ 8 ü*. 

Dat W hewjzen was'.- 

•■ 't 1 

. - UI. DE F I NI T I E. 
. § *ï. JJea wgte iyn GP> regthoekig pp- de As A$ 
getrokken , wordt cenp halve Applicate of halve Qr- 
dinace zeooemd. 

IV. PROPOSITIE. 

§ 28. Ieder regeboeje der declen op de groote As, is 
tot het Ouadraat van haare halve Applicate, als het 
Quadraat van 4c halve groote As , tot het Quadraat van 
de halve kleine A« : Das is £ Tot. %. Fig. 3.) A P x P B , 
PGg ::ACg, CD?. 

■■ - D 5 W N S T R A T I P- 
ACxTG=EC*CP. § 2<S. 
dcrhalven AC, EO: : CP,TG. 8 Prop. y Ê. 
<n daarom AC , AC +EC : ï^CP , CP+ TG. 13 Prop. 5 B. 
ACAC-CP :: AC+ÊCAC+EC-CP-TG. itfr . 5 BL 

'ofte AC.PB : ; AE , TM -TG +EC-CP. § 24. en Co«/ïr. 
of te AC,PB : : AE , G M 4- P E . £ Ax. 

Bygevolg zo uit E als middelpunt, met de Radius 
PE, een Cirkel wordt' befchreeveo, die- de vcrleng- 

:.., . de 






N 
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f 

de GE fnydcin I; dan is GM+EP==GE+EI=f 

GI. 10 Def. i B. 

en daarom AC, BP::AE, GI. uit het beweezene. 

maar AC, EC::CP, TG. is bewenen. 
daarom ook A C, A C-E C : : C P, C P-TG. 14 Pu. 5 B? 
insgelyks AC, AC + CP::AC-*CE, AC— CE+ 
CP — TG. 15 Prop. j B. :-.'.*■ 

AC,AP;;BE,TM-TG-ÈC+CP. §24.*» Ccn/ïr,, 
derhalvenAC, AP.: : BE, GM— PE. 

ofte A C, AP : : BE, GH. 10 Def. 1 Boek. 
en AC, PB : : A E, G I. uit het beweezene. 

dcrh. A Cq 9 APx PB : : AE x EB,IG x GH. 17 Pr. 5 5. 
ofte AC?,APxPB::CD?,PGj. S25.en24Pr.3tf. 
ofte APxPB, PGquACq, CDq. 8 Prop. 5 5. 

Dat te bewyz&n was* 

L G E V O L G. 

§ 29. Indien een andere halve Applicate S L op dè 
As A B wordt getrokken , heeft men op gelyke wyze 
ALvLB, LSq:: ACq, CDq. 
en APxPB, PG^::AC£, CDq. beweezen. - 

derh. ALxLB, APx PB : : LSg, PG«. n Pr. $B. 

II. G E V O L G. 

. * S 3°* I«di(?tt3 op de kleine As D Q, een halve Ap- 
plicate GJN worde getrokken; zal men hebben, dat de 
regthoek der deelen van decze As, tot het vierkant 
der halve Ordinate is , als het vierkant der halve klei- 
ne As, tot het vierkant der halve groote As, 

DatisDNxNQ, NGj;;CD$, C?j. 

Want 






\ 
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WantAPxPB,AC$:: ?Gq,DCq. $28. 
derb. ACq— APxPB , ACquDCq— PGg, DCg. 14 Pr. 5 B. 

ofte NG$, AC$::D N x N Q , DCg. 5?r.2j». 
dat is, DNxNQ, NG$::DC^BC$r.§ ai. en 8 Pr. 5B. 

IV. DEFINITIE. 
§31. Een lyn* die de derde evenreedigfe is, aan de 
grbote en kleine Asfen , noemt men de Parameter van 
de groote As. 

G E V O L G. 

§ 32. Als men P voor de Parameter ftck, gclyk in 

' heo volgende doorgaans gedaan zal worden ; A B de 

groote As, en D Q de kleine zynde ; zal men hebben 

datAB* DQ:.:DQ, P is. § 31. 

gevolgelyk altyd ABxP±=DQj. 6 Prop. 5 Boek.* 

DQf 
cndusP=->I 

AB. 

V. P R O P Ö S I T I È. 

'5 33. Om de Parameter van een gegeeven Ellips 
te vinden. » * - 

OPLOSSING. 
Laat, uit het einde der groote As B,(Tfl&. 2. Ffg.4.) 
eene onbepaalde regte lyn , regthoekig op A B , wor- 
den getrokken ; trekt dan uit A door D , een der uit- 
einden van de kleine As, eeri regte lyn, die de vóór- 
gaande fnydt in M ; en trekt eindelyk* uit dit punft 
M, regthoekig op AM, eene regte lyn, die de ver- 
lengde AB ontmoet in N; dan zal BN de begeerde 
Parameter zyn, dat is 

AB, DQ::DQj BN. 
! C DE. 
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DEM 0¥s:fR'A ï I'E. 
AB, BM : : ÖM, ¥N. 8 Prop. 6 Boek. 

ofteAB, DQ^DQvÈN. 4 Prop. 6 Boek. 
derhalven is B N = P de Parameter. § 31. 

. Hat te Bewyzen was. 

VI. PRO PO SI T I E. 
§ 134. In alle -Elllpfen zyn de regthoefcen der deden 
op de grootc As, tot de Quadraaten van hunne halve 
AppHcaten , als de groote As , toe de Parameter. 
Zo is (Tab. 2. Fig. 3.)APxPB, ?Gq : : AB, de Pa- 
rameter ofte P. 

. D E:M O N S. T R A ï fl E. 
APxPB, ?Gq :* A ( C'q, CD?. § 28. 
en APxPB, PGq: : 4AC?,4CD{. 10 Pr. 5 'S. 
ofte APxPB, PGq :: ABg, DQq. 4 Pr. 2 B. 

maar ABxP = DQ?. §'31. 

derh.APxPB»PGgr:fABj, ABxP. - 
en bygevalg AP x P,B ( ,. PG4 : : AB, P. n Pr. 5 B. 

Dat te bewyzen was, 

G B V O L G. 

§ 35, JDc Parameter, vat* eene Ellips, is gelyk de 
Applicace WV, {Tab. 2. Fig. 4«) die door een der 
Brandpunöen F wordt getrokken,. 

Want AC?, CDq': : AFxFB, FVjj, § 28, 
maar QDq — AFxFB, § 25. . 

derhalvcn ACgt, CDq : .: QDq, FV q. 

daarom AC, CD :;CD, FV. i* Pr. 5 5. 
ofte 2AC, 2CD ::2CD,ttFV. ioJV.jfl. 
dat is ABi DQ. :s DQ, WVaiP. § 3'« 

VII. PRO- 
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VII.. P ft OP Ö S'ï TI E. 

§ 3<S. • Ont de -Tangens vaw oen gegeeVeè ' püh$> G 
in een gegeeveh EBips A G&( takn. Fig. 5*) te vinden, 

OPnLOSSINÖ. 
Trekt oif de Irfhdpunétenc F;ènTE, tóe het gegec- 
Y4$ pijnöi Q& j^.«e$» lyneajE^G <?nFG; verlengt 
& grootte EiQii-en neesK;}p r 4Qiqlve'GM^r^F} 
t^kc^Mxe»?^ Q* doofi l^rïS&kJden N» een lyn,, 
4fe de ?q*Jsn#te As B4><WWWKfc in T; d^n zal dee* 

ze TG Tangens zyn van het punft G. 

• ■ .. . • * \ 
DEMONSTRATIE. 

Indien G.T geen Tangens- is. van het puntt G, 
3&$C ixwe^n. worden , dat; dqz v elye, verlengd zyn- 
#3 de Ellips in eenig pjunü boven of beneden G 
w.QcfcrQBfc kpn*t te fnyden^ftqltz^ks, in S. boven Q 
.te zyn, en ffsfes M $ A ES en JS; dan roaeste, als $ 
in den o^ek v$n : <Je J5J1|>$ i&afr, : ■;■':■ v 

ÏS^+ES = EM zyn. 8 *3- « OvnfiTu&u. - 
maar FSrrl&S. 3 Pr<#. r i ##*/ 

derh. zoude MS + E S = E M. móeten zyn Ax. 1. 
het welke 'onrfiöcgelyk is, door de 15 Prop. 1 Èoeh 
Bygevolg fe # buiten de Ellips. En opf geJyke wyze 
wordt beweefcen ; dat T G de Ellips ook niet bene- 
den,, het pua£t G kan ftyden ; derhalven zal T G alleen 
maar in het punft G aan: de ElHps kunnen komen, en 
bygevolg dezelve raaken. 

. Dat H: ^ym<m' 

«■«J_ _. • *^ _ -A *■ * 



» * • 
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G E V O L, G. ~ 

§ 37- ZMGN = 1NGF. 3 Prop. 1 Boek. 
eu iMGN=lEGS. 2 Prop. 1 Boek, 

derhalven £EGS=INGF. 1 Ax. 

• * 

VIII. P RO P OSITIE. 
§38. Indien GT (TabV2.Fig. «.) Tangen» «van het 
punö G is, en GP de halve Applicace ; zal de halve 
groocé As A C midden evenredig zyn , tasfehen de af- 
ftanden der Tangens, en halve Ordïnate, van het mid- 
delpunt. 

Of AC, CT::CP, AC. 

* • * * » * 

DJEMON6TRAT LE. 

Verlengt EG, en maakt GM=GF, MH=HE) 
eh befchryft uit G, als middelpunt, met de Radius 
MG, een halfrond MFQI; en trekt FI, die even- 
wydig zal zyn aan GT. 12 Prop. 1 Boek: 

Want de IGIF = iNGM. 10 en ï Prop. 3 B. 

daarom GI, IE : : TF, FE. 2 Prop. 6 Boek. 

ofte GM, 2GH: i TF, 2FC. § 26. 

ofte GM, GH : : TF, FC. 12 Prop. yBoek. 

cnGM + GH,.TF + FC::GH,FC. 13 Pr. .5 B« 

ofte AC, TC ::GH,FC. $j 24 en 20, 

maar CP, AC ::GH,FC. § 26. 

w 

4erhalvenAC, . T C ::CP, AC. 1 1 Pr. 5. B* 

Dat te bewyzen was. 

I. G E V O L G. 
§39.Dewyle AC, TC::CP, AC beweezen 9 is door 
omkeering TC, AC:: AC, CP. 8. Prop. 5 Boek. 
en gjvolgclykookTCxCJP^ACj. 6 Prop. 5 Boek. 

IL GE- 
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IL . G ,JS r O £ G. 
^ § 40. . Indien C S cveawydig aan T G wordt getrok- 
ken, zal men . G S ^=A £ hebben. 

Want IE = 2 I S. % Prop. 6 Boek. 
MI = 2GI. 11 Def. 1 Boek. . 

derhalven EM = * GS. 3 Ax. 
ofte' A Bf == 2 GS. § 23. 
en AC =r GS. § 21. en 8 Ax. 

• / - * « 

IX. P R O P O S I T IE. 

§ 41. Ieder' Appficat'e (Ta&. 2. F»g. 7-j GQ, wordt, 
door' de As Afc ; in twee gelyke deelén GP, PQ 
gedeeld. ■ * - ' : *- ' ' • . - : 

D E M O N S T R A T I E. 
f - APxPB, PG$:: AF, P.> «. 
- AP;PBVFQ«::A*B, P.V '* 34 * 



JL jj - ',l ■>!«! 



derhalven P G g.== P Q 3. U Prop. j Boek. 
en PG = PQ. ~ 

- ' v £)at te Bewyzen tf&f. 



♦ # 



X ?i P, R^QP O S I T IE. 

§ 42. Alle halve Applicaten , die even verre van het 
Middelpunt ftaan » 'zyii gelylc. Dat is, 
r ^ndjen[ qP^CLig,.. • 
, danisPG = LR,, , . , 

fc D E ^ OvN & T R A T I E. ; 
APxPB,ALxLB::PG4,LRj. § lp. ■ - 
maar A P x PB = A L x L B. uit de <mderjtelling en § 21. 

derhalven P G q = L R q. 20 Hef. 5 JBoeJfc. 
ofte PG =LR. 

, K Dat te Bewyzen was. 

' ^ C 3 V. D E- 
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m è é'FI ni t 1 bV 

'• §43. Alle fyfeèn , als GN, (Td&'o.' Ftg. 81) '<Üe 
door het MidddpunrC loopen,'*-en fn den ómtfefc' dei; 
Ellips bepaalt" worden , hebben den naam' van Mid- 
dellynen. 



^ • « 
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XI. P.rOPQ.5 I x 1 E, 

§ 44. Alk> Middellyoen worden i$ t^j; Middelpunt 
in twee gelyke deelen'gedeelt. Dat is GC = CN. 

DEMONSTRATIE 

9 é ' • J c - ...... . f * • . 

;, 5)e beide halv$ Applicaten.C^N^L^etrokken.ayjBr 
de, is APxPJB,ALxLB::PGf ,NLj. §29. 
maar PC^, CLj ::PGj,NL$- i4Pr.65. 



^d^.^k^ 



derhalv. AP x P B, AL xXB : :.BCf >.C.lf$ n Pr. 5 5. 

enAPxPB4PC2* ALxLB+CL«}:P(??> bift. 15 Pr. 5 B. 

ofte ACg, CB$ «PC^,CLj^ sPr.aJÏ. 

maar AC? '= CB^" 1 2A;;.J"' ,: " '' ""* 



. 1 * 



derhalven PC$=^Q&{u. SP JPfi£<JF Boet. | 

en ?C = Q1L. , . . 

bygevolg CG±=CN. 21' Prop! 1 BéK , 

Dat, je bewyzeiï was. , 

XII. P'RÖPOS I T TE. 

§ 45. Indien TG (Tab. 2. Fig. 9.) Tangens is van 
het punft G ., en GP een halvö Appücate , dan is 
TPxPC=APxPB> ■ '- '■ 



DE- 
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DEM O N,S T R-A-T. I E. 
ACq, — A?K?B+?Cq. s Prop. 2 Boek. 
en ACtf=TCxCP. 539. 

iderhalveh T.C x.C P s* A P x P B. + P G q. 1 Ax. 

en T C x C P =.TP x P C + P C «. 3 Pr. 2 JL- 

^M^M^^ ^pMaHHHBP "MMMHH» ^m^MMHS ^^H^«M^^ 

derhalvenTPxPC + PCg=APxPB + PC$. i^x. 
bygevolg T P x P C = A P x P B. 4 Ax. 

. . Dat te Bewyzen was. 

XIII. PRO PO Si-T -I-E. 
•§•46. Indien "uit .bet punób A een lyn regthoeldg op 
AB wordt getrokken , die de verlengde CG fnydt in 
&,'zaisdeA ALC==ATGC. 

ï>emon>stra. <f : i è. 

CP,PG:fCAj AL. 4 Prop.:6 Boe'k. 
< .pok CP, P G: : CAq, C A *AJ# loPr. 5 & 

afteCP,PG:{TCxCP,CA*AL. §30, , 1 

ofte i,PG:: TC* CAxAL. 12 Pr. 5 B. 

derhalven P G x T C = C A x A L. 6 Prop. 5 Boe*. 

en daarom ATGC= A ALC. 34 en 36 Pr. 1 B, 

Dat te bewyzen was. 

« 

I. GEVOLG... 
§ 47. De AALC=ATGOewe««». 

AMG C=A MGC. \ 

derhalven aLMG=AT'AM. 4 Jf jc. 

II. G E V O L G. : 

§48. AL MG = AT AM 1 'Gevo/g.. 
AMGP==AMGP. 



•^^-«••■«**^»*^»<i 



;•.'/, jf . 



derhalven ALGP=ATGP. 3 en : fy/*x. 



XIV; PRÖ- 
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XIV. PROPOSITIE. 
§ 49. Indien H N evenwydig aan de Tangens T G 
is, en door het punft F, in welke zy de Ellips fnydt, 
getrokken wordt IK, evenwydig aan AL; dan is het 
Trapezium ALKI = AHFI. 

DEMONSTRATIE. 
A/LC, AKIC::AC$, ICq. 14 Pr. 6 É. 
daar. AALC— AKICAC5 IC$::aALC,AC$. i4?r. 5B. 
dusookAALC— APGC,AC? CFqi: A ALC,ACj. 

dcrh. AALC AKICaALC— APGCnACg-ICfcAC^ 

— CPq. 11 Pr. 5 B. 
ofteALKI,ALGP::AIxIB, AP PB. 5 Pr.tB. 
AHFI,ATGP::IFj,PG^::AIxIB,AP)?PB. 14.16fl.en § 20. 

bygev."ALkï7A L G P : : AHFI TaTGpT 1 1 Pr. 5 B, 
daar en boven ALGP = ATGp. § 48. 

derhalveo ALKI==AHFÏT20 Def. 5 Boek. 

Dat te Bewyzen was. 

GEVOLG. 
% 50. De AALC = ATGC. 13 Prop. § 46. 

IFNC = IFNC. 



derh. ALKI+AKFN=TGNH+ AHFI. 4 Ax. . 
en ALKI = AHFI. beweezen. 

derhalven AKFN=TGNH. 4 Ax, 

XV. PROPOSITIE. 
§ 51. Indien uit het einde van de kleine As . D 
{Tab. 2. Fig. 10.) een lyn DE , evenwydig aan de 
Tangens T G , wordt getrokken ; dan is de ^ T G C = 
AEDC=AACF. 

DE- 
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DEMONSTRATIE. 
APxPB , ACg : : PGq, CDq. 4 Prop. § 28. 

of TPxPC, ACq : : PGq, CDq. 12 Prop. § 45. 
cndeATPG,AECD::PG$,CD$. 14 Pr.6 B. 

derh.TPxPC,ACg::ATPG,AÉCD. n.Pr.jB. 

en TPx PC, TCxCP:: § TPxPG, AECD. § 39 en 34. 1 B. 

daarom TpTtC : : § TPxPG , A ECD. 12 Pr. 5 B. 
bygev. de AECD={PGxTC=ATGC=AACF. § 40. 

36. 1 B. en 6 Pr. 5 B. 

Dat te bewyzen was. 

GEVOLG. 
§ 52. Van den ATGC==AEDC. bewenen. 
trekt aEIC=aEIC. 

blyf t TGIE = AIDC. Ax. 4. 

VI. D E F I N I T I E. 
§ 53. Een lyn NS, (Ta*. 3. Fig. ir.) evenwydig 
aan den Tangens T G , wordt een Applicate van de 
middellyn GY genaamd. 

XVI. PROPOSITIE. 
S 54. Ieder Applicate NS wordt, door de Middel- 
lyn GY, in tweegelyke deelen NR, RS gedeelt» 

DEMONSTRATIE. 
AVxVB, ACq::VSq, CDq. §28. 
en de ASVQ, ADEC:: V Sg^CDg. H p r . 6 B. 

derh. AVx VB , A Cq : : A S V qTaDÏc. 1 1 Pr. ; 3. 

D e Q 
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en AC$-A Vx VB, ACf:: AEDC- AVSQ, A DEC. 

14 Prop. j Boek. 
ofte CVq ,ACj:: AEDC - AVSQ , A D E C. 5 Pr. 2 fl. 
maarCVg, AC?:: AWVC, AAFC. 14 Pr. 6 5. 

bygev. AWVC , AAFC : : AEDC— AVSQ , A D E C 

11 Prop. s Boek. 
maar A AFC= A D E C. § 51. 



■^F 



derh. AWVC = AEDC — AVSQ. 20 Def. 5 fi. 
ofteAWVC + AVSQ = AAFC. § 51. en ^«.3. 
en AFLO + ALOC = AAFC. ^1.9. 

derh,AWVC+AVSQ = AFLO+ALOC. Ax.i. 
edog AONQ= AZOM=AFLO. §41. §49- en 21 Pr. 1 B. 

bygev. AWVC + AVSQ^aONQ+ALOC. i Ax. 
trekt vervolgens A Q R C = A Q R C af 

blyft AW R S =ARLN. Ax. 4 en 9. 
en deeze driehoeken zyn gelykformig. 2 en 12 Pr. 1 B. 
derhalven RS = RN. Gevolg der 14. 6 Boek. 

Dat te hewyzen was. 

GEVOLG. 

§ 5$. Indien uit het pundt A (Tab. 3. Fig. 12.), 
van de groote As A B , een Applicate A S van de mid- 
delly n G D wordt getrokken ; en uit het andere einde 
der groote As B , de regte B S j zal deeze laatfte even* 
wydig aan de voornoemde middellyn GD zyn. 

Want AR = RS. 

1 

maar AC=CB. 2 Def. § 21. 
derh. B S evenwydig aan D G. 2 Prop. 6 Boek. 



VIL DE- 



©eb KEGELSNEEDEN. «7 

1' 

VIL DEFINITIE. 
§ 56. A Js M N en G D beide MiddQliyoen syp , en 
de eerfte evenw^dig is aas de Tangens GT, dwi wor- 
den deeze beide, elkander toegevoegde Middjpllyneu 
(Diametri Conjugatae) genaamd. 

XVII. PROPOSITIE.- 

§ 57, In alle Ellipfen zyn de regthocken , der Ab- 
fcisfen van de Middellynen tot malkanderen , als de 
Quadraaten van hunne halve Applicaten/ 

Zo ie ( Tab. 3. Fig. 1 3.) ENx NQ , ÜGq t : ECg , CS f. 

DEMONSTRATIE. 

ADEC, AHNC::EC?,NCf. 14 Pr. 6 B. 
ADEC— AHNC, A DBC;; ECgN— Cg ,ECg. 14 Ft, j B. 

ofte DENH , ADEC : : ENxNQ, ECg. 5 Pr. 7 B. 

maar aDEC=aBLC=BLIX+AIXC. 9Ax. engjr. 

en XSC=AZVX=BUX. § 41 , 49 en ai Pr. 1 5. 

dcifc. DÉNH, AXSC + AIXC : : ENx NQ, E Cq. 
oftcAMGN,AlSC ::ENxNQ,EC?. § 50. en Ax. 9. 
jSiod.AMGN.AlSC :: GHq , SC 3. 14 Pr. 6 5. 

bygevolg E N x N qTgN fïïÊC ? , S C q. 11 Pr. 5 B. 

Dat te bevyzen was. 

XVIII, PROPOSITIE. 

§ 58. Indien JED (Tab 3. 2<ïg. 14.) Tangfins van 
het punft E is , eii E G , S R elkander toegevoegde 
Middellynen (Diametri Conjugatae) zyn , en S K , E F 
halve Applicaten van de As AB. 

Zal CKg = DFxFC zyn. 

D 2' DE- 
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DEMONSTRATIE. 
AKxKB, AFxFB::KS?,FE?. §29. 
en KCg, DF? ::KS?, FE?. 18 Pr. 5 B. 

derh. AKxKB,AF*FB:7kC2, DFg. 11 Pr. j 5. 
en AK KB-;-KQ»KQ::AFhFB rDF^DFj. i5Pr.5 S. 
ofte AC? , KCg z : CD x DF , D Fj. 5 en 3 Pr. 2 5.en § 45.. 
en AC?,KCj:: ^ CD, DF. 12 Pro/>. 5 Boek. 
ookkCq,KCq:i * CD xFC,DFxFC. 10 Pr. j fl. 
maarAC? = CDxFC. §39. 

derhalven KC$ = DFxFC. 20 Def. 5 floe*. 

Dat te bewyzen was. 

XIX. PROPOSITIE. 
- $ 59» Indien ST evenwydig wordt getrokken aan 
GE, dan is dezelve Tangens van het pun& S ; ofte 
ACg = TCxCK. 

DEMONSTRATIE. 

DC,CT::EF,SK::DF, CIC. 4 Pr. 6 B. 
daarom DC, CT:: DF, CK> 11 Prop. 5 Boek. 
ofte DC, CTxCK::DF, CKq. 10 Prop. 5 Boek. 
DFxFC = CK$. § 58. 

derh. DC, CTx ciT: D f7dF^ F«C. 

en DC; CTxCK:: 1, FC. 12 Prop. 5 Boek. 
bygevolg DCxCF = CTxCK. 6 Prop. j JSw*. 
maar D C x CF = A C q. § 39. 

dicnsvolgcns AC^CTxCK. i Ax. 

Dal te bewyzen was. 

•' XX. PRO- 
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XI PROPOSITJE. 

§ 6ö. Indien AE en GE; (Tab. 3. Fig. 15.), elkan- 
der fnydende in H, Tangenten zyn van de puntten A 
en G ; en dan getrokken worde de regtc A G , als me- 
de uit H , door het Middelpunft C K de regtè H S , 
fnydende de Ellips in T en in S ; zo zal A G een Ap- 
plicate van de Middellyn TS zyn. 

DEMONSTRATIE. 
Getrokken hebbende FE, zo is deeze evenwydig 
tanAG; want de A AFH=AEHG. §47. derhal- 
ven de beide Lyncn F E en A G evenwydig aan mal- 
kanderen , door de 26 Prop. 1 Boek. 
Voorts is AF, AC::EG, GC. 2 Prop. 6 B. daarom 
AAFH,A AHC::AEHG, AHGC. i Pr. 6 B. en 11 Pr. 5 5. 
maar A AFH = A E HG. § 47. 

derhalven AAHC = aHGC. 20 Def. 5 Boek. 

en AI = IG. 1 Prop. 6 B. en 11 en 15 Pr. 5 B. 
en daarom AG een Applicatc van TS. Prop. 16. § 54. 

Dat te bewyzen was. 

GEVOLG. 

§ 61. Indien tusfehen deeze Tangenten andere regte 
Lynen, als PK en QL, evenwydig aan AG, worden 
getrokken ; waar van de eerfte de Ellips fnydt in O en 
N , en de andere in R en M. 

danisPO=NK, en QR=ML. 
Want PV=V K en Q W= WL. 4 Pr. 6 B. en 1 1 Pr. 5 B; 
maarOV = VNenRW=WM. Prop. 16. § 54. 

derhalven PO = NK, en QR=L Jto . Ax. 4. 

D 3 XXI. PRO- 
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XXI. BR O ff O S I.T.I E. 
. § 62.. De Parallelqgrammen op de halve Asfea, en 
elkander toegevoegde Middellynen QDiametri Cmjo* 
gatae) befebreeven ; zyn gelyk aan malkanderen. 
. Laat BDSC CTab. 3. Fig. i<5.) een regthoekig Pa- 
xallelogram zyn, op (Je halve Asfen BC, CS befchrec- 
ven ; G R Tangens van een gegeeven pun& M ; ea 
hier aan evenwydig zyn getrokken C 1 3 welke ver- 
lengd zynde 5 de tangenten van O en S ontmoet in 
P en H ; eindelyk door I getrokken de lyn T F , even- 
wydig aan CM; welke de Tangens zal zyn van het 
ponö I; volgens Prop. 19, en dus IT MC een Paral- ' 
lelogram op de halve elkander toegevoegde Middelly- 
nen M C 5 C I befchreeven ; dan moet beweezen wotf- 
den, dathetcrj ICMT = c=jBCSD is. 

DEMONSTRATIE. 

AKEC = AEGC. 23 Prop. i Boek. 

ABRC^AEMC . 20 Prop. § 60. 
<lerh. aBKC = aMGC. Ax. 4. 
voorts AGMC, ACIF :: GCq,CFq. 14 Pr.6 B. 
ofte A BKC, ACOP:: GCq, CFq. § 46.fi» bew. 
maar A BKC, ACOP:: CKq, CPq. 14 Pr. 6 B. 
bygev.' CKg, CPq ::GCq, CFq. 11 Pr. 5 B. 
ofte CK, CH :: GC,CF.r8 Pr. $B. en § 61. 
en HK, CH :: GF, CF. 13 Prop. 5 Boek. 
ofte HKq,CHq::GFq,CFq. 18 Pr. 5 B. derh. 
ADHK,ACHS::ATGF,ACIF. 14Pr.6B.11 Pr. 5 B. 
maar ACHS=A C OP=A CIF^i3 Prop. § 46. 
diensvolgens AÓHK^A TGF. 20 Def. 5 Boek. 

en ABKC+ASCH=AICF+AMGC. 't bev/eez.m.%tf. 
derhalvenoBDSC = CDlCMT. 4 Ax. 

Dat te bewyzen was. 

XXII. PRO, 
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XXII. PROPOSITIE. 

'. § 63. Indien AD (Tab. 3, JRg. 17.) de Ellips raakt 
in D; en PE, NK cvenwydig zyn aan de Tangent 
B F , ofte regthoekig zyn getrokken door de groote As 
BR; dan zal mei©hebben 

DHj, D0 2 :;PHxHI,NOxOS. 

DEMONSTRATIE. 

LI en Q S , cvenwydig aan den Tangens AD, ge- 
trokken zynde; zo is de 

AAHG,ALIG::HGj,IGf 14.Pr.6B. 
AAHG— ALIG,AAHG:;HG2-IG?, HCq. 14 Pr. 5 B. 
ofteAHIL, AAHG::PHxHI,HG$. 6 Pr. 2 B> 
ofte AEHD,PHxHI: : A AHG, HG q. § 50. en 8 Pr. 5 B. 
en de AKOD,NOxOS::AAHG,HG2. door dezelfde Prop. 

«MM.M*M^i^«« 4P««MM«M .Maa«M«M^MM»^to ■ M _M*a«M^^nM» sMw»m^^BM 

is de AEHD,AKOD::PHxHI,NOxOS. ii Pr, 5 B. 
maarAEHDjAKODnHDfcDOg. 14 Prop. 6 Boek. 

derh.HD?,DO$::PHxHI, NOx OS. 11 Pr. 5 Jï. 

Dot te bevyzen was. 

XXIII. PROPOSITIE. 

• 

§ 64. Indien RT, TG (Tab.^Fig. 18.) twee Tan- 
genten zyn > van het punft der As R ,en van een ander 
punft G; en uk het punfl: T* door het Middelpunt 
C, getrokken is de Middellyn AQ; welke gefiieedea 
wordt ,;door de lyn GR, in P.; zo js 

TCxCP = AC?. 
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DEMONSTRATIE. 

De lyn Ln, cvenwydig aan RG, door, hec punCt A 
getrokken , is Tangens van hetzelve, door § 60. 
derh.» C, R C : : A C, CP. 4 Prop. 6 Boek. 
en flC,RC::RC,CS::TC,A£. §38,en4?.65. 

derh.AC,CP::TC,AC. 11 Prop, 5 BoeL 
en AQ4 = TCxCP. 6 Prop. 5 Boek. 

Dat te bewyzen waf. 

GEVOLG. 

§ 65. Getrokken hebbende L / , Gg, regthoekig op 
TC, heeft men 

AL, PG :: L/, Gg. 4 Prop. 6 Boek. 
en AL, PG :;AC,PC::TC,AC. ±Pr.6B.enbew. 

derh. TC, AC::L/, Gg. 11 Prop. 5 Boek. 
daarom TCxGg=ACxL/. 6 Prop. 5 5o*Jfe. 
en de ATGC = AALC. i Prop. 6 Boek. 

Voorts wordt eveneens, als in de 13 en 14 Propo- 
fitien § 46 en 49 met haare gevolgen § 47 , 48 en jo 
is gedaan, beweezen, dat de 

AKFN = TGNH is. 

XXIV. PROPOSITIE. 

§ 66. Indien OB en WY,evenwydig aan nL,zyn 
getrokken; zo is 

GO4, GWq :: BOxOF, YWxWX. 
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' •£> 'E 'M' Ó U S f '■ *■ A T I E. 
Trelct'jKV, evenwydig aan TG; co uit D, alwaar 
dezelve 'de Ellips heef c gefneeden, delyn DE', cven« 
wydig'aan AL. ' • •• - ' 

• De A TÖI,AffFI^OI$, ÏFq. i^Pr. 6 B. 
d'erh'. ATOI~AHFÏiOI$-IF?::AHFI , Flq. 14 Pr. $B. 
ttièè ATWZ.WZf^AHPI, Flq. 14 Pr. 6 B. 

» X • 

aerh.TOFH,BOxOF::ATW.Z,WZ$. ( 6Pr.25. 
en TWXV., YWxWX;: A TWZ , WZ$. om gelyke rede. 



1 - » ► * f y ► . » 



derh. TOFH, TWXV :: BOxOF , YWxWX. 1 iPr. 5 B. 
ofte A KOG , A « GW: : BO*OF , YWxWX. § 65. 
maar AKOG,AaGW::GOj,GWj. 14 Pr. 65. 



1 1' 1 



daarom GOq , GW q :: BOxOF , YWxWX. 1 1 Pr. 5 B. 

Dat te bewyzen tras. 

1. GEVOLG. 

§67. GOf,GWf::BOxOF, YWxWX. §66. ookblyk» 
dat G Mg, G O g: : A Mg, BOxOF. op gelyke wyze 



t >■ 



daarom GM.q , A M q : ?GWq , YWxWX. 19 Pr. j B. 
Insgelyks Gbq,.bQq: :G Wq, YWxWX. 

derhalven GMq s Gbq::MA.q,bQq. n Pr. 5 Boek. 
en GM, Gbi: MA,.$Q. 18 Prof. j Boek. 

II. G E V.Q'L G.' . . . 
S 68J Iridk» G O = G W fe, •,.•>.. 

«tf;BO*©Fs= YWxWX zyn.. ao Dtf. jB. «n'tfcwm. / 
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XXV. PROPOSITIE. 

§ 69. Indien» uit het Brandpunt E, (Tab. 4. Fig. 
I9-) getrokken wordt de halve Applicatc E I ; . en GI 
de Tangens van het punft I is , welke voortgetrokken 
zyndc., de kleine verlengde As ontmoet in R ; daar na 
uit G j regtboekig op A G , een onbepaalde regte lyn 
wordt ppgeregt; en dan uit de punten der Ellips, by 
voorbeeld C, M, I worden getrokken, delynen CS, 
MD, I Q evenwydig aan de As AF : zo zullen deeze 
evenredig zyn aan de lynen EC, EM, EI. Dat is, 
FG,EF::IQ,EI::taD,ME::CS,EC 

DEMONSTRATIE. 

10. Laat door M zyn getrokken TV evenwydig 
aan RW. 

nu is AExEF,EIg::BF, EI. §34^35. 
derhalven AExEF = EIxBF. 1 2 e» 6 Prop. 5 Boek. 
maar AExEF = BExEG: ia Prop.% 45. 

daarom BExEG = EIxBF. 1 Ax. 
enBE,BF::EI,EG::BR,BG. SPr.5B.en4Pr.6B. 
bygevolg EBxBG=FBxBR, 6 Prop. j Boek. 
maar EBxBG=FBg. §39. 

diensvólgéns B F 4 = F B x B R. 1 Ax. 
en BF=BR. 8 Ax. 

v>. AE, BE::EG, EF. § 4J. en 8 Prop. j Boek. 
daarom BF, FG::BE> EF. 14 Prop. 5 Boek. 
eaBtF* HF::BG,F.G. 4 Pr. 6 B.en 1». beweez.- 

bygevolgBFg,HF::BExBG,EF. ^eniïPr.jfl. 
maar BFq =BExBG. 12 Prop. §45. 

dcïbaWeu. HFj=FE. 20 Def. 5 Boek. 

3% WR 
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50. WRxRC+CB$==AB$=EC?. 6 Pr. zB.en i< bew. 
en CBq+BEq^ECq. 32 Pr$p. 1 Boek. 

derhalven WRxRC=BEj. 4 Ax. 

4».WRxRC,VTxTMi:RIs, IT£ §6(5. 

BE? , LE? : : Rlq ? IT?. 2 Pr. 6 B. en 1 8. 5 5. 

derb. WRxRC , VTxTM : : BE?> LE?. 1 1 Pr* 5 5oe*. 
.maar WRxRC =BE?, 30. btweezem. 

bygevoIg<:VTxTM = LE?.- 20 De/. 5 Boe*. 

en VTxTM=TL« — LM?. 6. Pr. 2 üp**. 

•diensvolgens TLj = LEj + LMg. ien3^ac, • 
j of T-Lg = ME{.'32 Prof. i Boek. 

derhalven TL = ME. . 

EindelykFG, FH::EG,EI::LG, LT::BG,BR. 4 Pr.óB. 
ofte FG,EF::IQ,EI::MD,ME::CS,EC. uit 't beweet. 

) Dat te bewyztn was. 

GEVOLG. 

§ 70. De halve Applicatc E I van het Brandpunt E , 
als mede de afftand BE van 't Middelpunt tot het 
Brandpunt gegceven zynde,kan de Ellips door punten 
befchreeven worden. 

XXVI. PROPOSITIE. 

§ 71. Gegceven zynde de beide Asfen van cene El- 
lips , om dezelve door punten te befchry ven» 

OPLOSSING. 

Bcfchryft op de beide halve Asfen (Tab. 4. Fig. 20.) 
AC, CD tafrec Cirkelen v fleemt in AB een punö E 

E % naar 
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naar welgevallen', en regt op tik hetzelve ecne :Iyii E G 
regthoekig op AB 3 trekt d#r de Radius CG, welke 
de kleinfte Cirkel fhydc ia-li^-en trekt uit dit pun& 
eene lyn evenwydig aan* AB; die GE fnydt in F, 
het welke een punö van de begeerde Ellips zal zyn. 

DEMO N ST R -A T IE. 
EF,'EG:: CH, GG. 4 Pr. 6 5. en 14 Pr. 5 5. 
ofte EFq 3 EGq :: CHj, CGq. IÖ Prop. 5 Boek. 
uiaar E Gq = AE x E B. 43 Prop.- 2 ËQfk. 

<ferh. 'EF{, AEiÉBiï'CHj/CG^ < - 

ofte AE*EB,EF#::CB$ /CD^. ;o.De/..i S.enS Pr. jJB. 

. Bat te . bewyïen was. ' 

XXVII. P RÖ ; P O SI TI E, 
• § 74. Als een K^jlzqdaanigrgefneeden; wordt, dat 
de verlengde fneed het ycrh?*gde grondvlak ontmoet; 
wordt de Sneed een Ellips .genoemd. 

By voorbeeld. De kegel ABC (Tab. 4. Fig. 21.) ge- 
fneedenzynde door Bet Wak N GRMQ 5 wiens verleng- 
de G M £ htt verlengde grondvlak BS C T jn Z ont- 
moet,, is GRMQ een Ellips* 

demo ns't R AJ I E". 

Laat de driehoek A B C de doorfnefed van den Kegel 
door deszelfs toppunt ; zyn ,jw?Uqe r^gjhpeldg op de 
bafis BSCT ftaat; en daar benevens regthoekig door 
het vlak van doorfnyding GRM Q gaat: G M zy de*. 
zelvcr gemeene fnyding met den driehoek ABC. Stelt 
de Cirkel DHEF evenwydig niet het) grondvlak te 
zyn , D E de fnyding v#o deezen Cirkel n>et 4en drie* 
hoek ABC) en HF die vau den Cirkel met hei vlajc 

GRMQ, 



pRMQ,;<Iap *al# wv:de rqgtboek^ge Aecd-dcr bei. 
de vlakken iGRMQ en DHEF niet den driehoek 
ABC uit de (mderftêllmg , de regte fi NF. van derzek 
vergemeene fnydïng ook regtho?fcig.ophct vlak ABC 
s zyn, door de 6 Prop., 9 Boei.' 

Bygevolgide £ F N G= den L H tf G = L V 
en ook H de£ ?N,D F <Jeo Z tf N D l?F ft £ I3 ^ 9 *• 

~ daarom FN=#N. 1 Pr®. 3 *£***• * 
. Zo O L P : I een ;%nde;e. Qirfccl evpnwydig met de b^- 
; fis> i: die h?c vlak GRMQ volgens de regte LKI 
fcydt t5 zal om.gelykp Teemenen L&t=KI zyn, en 
LKI regte hoeken- met GM en O P maaken. 

Voorts is MKvPK?:MN,N'B.£ D A ^ D . 
.; enKG,Og;:GN,DN. ? 4 Prop ' 6 BoeL 

byg. GKxKM,OKxPK::GN>cNM^)NxlSFE. 17 Pr. 5B. 
ofteGKxKM.,Kl4::GN.><NM,NF3-23Pr.35. 

Dat te bewyzen was. 



r\ 



GEVOLG. 

t * 

§ 73. Als M K= K G wordt genomen , dan is LI 

de kleine As. / 

. • •- . t- •- 

, B T V O E G V' EU 

§ 74. Ah {Job. 4. ,Fig. ï2.) AQ=?2« ,- de .-Pa- 
rameter van de A» AQ=aj>>- I.G=cxen .de hal- 
ve Applicate £I==y zyn; is oa^-xx ,^31:: a, p. 
6 ?»•#•§ 34. , 

derhalven y y é=. 3 (aü -sï)x£, het welke men noemt 

de £quatie op de Ellips. 



» » lts. 
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XXVIII. PROPOSITIE. 

. § 75. Indien Cc een Applicace van de Middellyn 
JB * is ; TC Tangens van hét punö C ; B L Tangens 
van het punö B; en GB voortgetrokken zynde TC 
ontmoet in D: dan is DGxGE = BGj. 

DEMONSTRATIE. 

Stelt A G : = a y de Parameter van A Q = 2 p , G I=x , 

BI = y, BG = c, EG=v, FG = u: trekt ME 

cvenwydig aan TQ, en EH evenwydig aan CF; 

dan is BG, EG::IG, HG. 4 Prop 6 Boek. 

• vx 

of c, v :: x y — 

c 

VX VX — CU 

Daarom HF = PE= u = . 

c c 

BG, EG:: GL,GK. 4 Prop. 6 Boek. 

aa aav 

dat is Cy v :: — , GK= — § 39. 

•* ex 

\ 

1 

~ , , w, aav aav-cxu 

Derhalven KF±— •-»= rt 

ex ex 

* • 

1 (j = — 5 . qo , en I K = — *— =; 

tt * ^' N a ex cux 

Voorts is KF, PE :: KT, ME. 4 Prop. 6 Boek. 

. aav—exu vx—cu aacx — aauv 

dat is — : • — — - :: - — , ME.' 

CX 9 € . tUX 9 

, . , „ (vx — cu) *(aacx—aauV\ »'• 

derhalven ME- (öa ' v _ C3Ca>Ctf 

TG, ME :: GD, DE. 4 Pro/». 6 Boek. 
en TG — ME, TG:: GD — DE, GD. 14 Pr.'jfl. 
, aa (vx—cu)x(cx—uv)xaa aa __ 

*» TT"" («a»-cx"5Jï« »T ::Vj GD ' 

de 
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t 

CL CL 

de beide termen der eerfte reden gedeeld door-jp- 

geeft i — — , i:: nDG. 12 Pr* 5 5. 

~~ öflcv— ccux _(aav~cux )xcc 

en c ¥ 13 * ' r u i ' " ■ ' ■ 1 1 ■ i. 1. 1 * ■■' . ' ** 

<wc — cxx+ttvx— eau aacc— ccxi+cav*— ccuu 

Eind. Bt&GFp: UfcKfy zynde,4 Pr. 8 5. en 18 Pr. 5 5. 

,-k('-ï=20j.( # -i==9> «'('-*==ƒ, 

( 



-; § 74 en § 45. 



ex 



aa— xx 9 4 w — iaau vcx -f' ccuuxx 
of .i,aa-mtz— ' ccxx - byg^- 

volg (a+-aaxx - aauu + xxuu)cc= atvv - zaauvex + ccuuxx 

De gelyke termen ter wederzyden van het teeken 

gelyk, wegneemende , en de geheele equatie door aa 

deelende , krygt men — ccuu=aavv— 2vcux— aacc+ccxx 

Öet welke voor —ccuu in de uitdrukking van 

^ ^ (aav—cux) xcc . , , , . 

GV^ aacc-ccxi+cuvx-ccw m * P laats 8 ctteld 

zynde, geeft GD = 

(flavyf as) xcc , ' 

aacc— cc xx+cuvx + aavv—zvc ux— aacc +ccix 

Paav — cux^xcc cc 

. Dat is GD = ^tj 

en daarom GDxGE = BGj. 

Dat te bewyzen was. 
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I.DEFIN1TIE. 
J 7<S. Tndien F en/, ( Tab. j. Fig.. i.) zyn twee punten 
-*■ naar welgevallen genomen , en in F wordt 
vastgemaakt een lineaal MF 3| en in ƒ, en M een draad 
/EM korter dan MF, en deeze ; draad gefpannen te- 
gens het lineaal wordt bewoogen, zal bet punft E, 
dat de draad gefpannen tcgens 't lineaal drukt, befchry- 
ven een kromme lyn B E R , . welke een Hyperbola 
wordt genaam t; en indien men , het lineaal van F in f' 9 
en de draad van ƒ naar F overgebragt . hebbende , met 
dezelfde lineaal en draad pp gelyke wyze de kromme 
her befehryft, dan wordt deeze laatftè de tegenover- 
ftaande Hyperbola van de eerfte génaamt. 

IL DEFI NTT I E. 
§ 77. F en ƒ , om welke de bcweeginge van den 
draad-, en het lineaal gef chiedt , noemt men Brandpun- 
ten; het punt C, in het midden van F/, wordt het 
Middelpunt genaamt; A, en 3 Aocmt men Toppun- 
ten ; en A B de eene As. 

III. DEFINITIE. 
§ 78. Indien een onbepaalde regte lyn, regthoekig 
op AB-, door hec punt C worde getrokken, en uit A 

of 
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of B, -als Middelpunt n*et 4e Radius FC of ƒ C een 
rond wordt befchreevenfzaldaar door worden bepaald 
cene lyn D Q , die men de tweede As noemt ; terwy 1 
de beide lynen AB, en DQ worden Axes Conjugatp 
of elkander toegevoegde Asfen genaamd. ■» - - 

GEVOLG. 

§ 79.. Om dat de draad ME/ altyd van eene gely- 
ke lengte blyft, is het verfchil tusfchen denzclven en 
het lineaal overal gejyk; en daarom 

* FB^-B/^rFE-E/ =ƒ A-AF, 
• ofte F.B + A F -=? ƒ A + B/. 
maar A.B=£= AB. 

derhalven 2AF = 2B/. 4^. " 
en AF= B//8 Ax. 
bygevolg FE — E/=r FB — B/=AB. 

en AC=CB. 

I. PROPOSITIE. 

$ 80. In alle Hyperbolen is de regthoek der deelen 
op de As , begreepen tusfchen het Bratidpunt van de 
eene, en het Toppunt van de tegenoverftaande ; en 
de afftand van het Top- en Brandpunt vart de< eerfte.; 
gelyk- liet 'Quadraat van d£ halve tweede As. . 
Dat is, (Tab. $. Fig. 2.) A ƒ x ƒ B = C D^. 

DEMONSTRATIE. 
BD getrokken hebbende, heeft men 

AfxfB + CBq=Cfq — BDq. §i2.en6Pr.<iB. 
ma ar CDg + CBg = B&q. 32 Prop. 1 Boek. 

derh. Af x fB + CBq = CDq + CBq. 1 Ax. 
fen Af x/B=zCDq. \~Ax. 

Dat te bewyzen was. 

F IL PRO- 
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II. PROPOSITIE.- 

§ 81. Indien EH eene halve Applicate is, en met 
E ƒ als Radius , uit het Middelpunt E , een Cirkel wordt 
befchreeven , die de lineaal fnydt in K en L , en men 
daarna F X = X K maakt ; zal FL = 2EX , en 
FI = 2CH zyn. 

DEMONSTRATIE van bet eerfte. 

KX = XF. ConftruStie. 
en KX = EL + EX. 10 Def. 1 B. en 9 Ax. 



derhalven EL + EX = FX. 1 Ax. 
maar EL = EX + XL. 

daarom 2EX + XL = FX. i Ax. 
en 2 EX =FL. 3 Ax. 

ofte 2EX =AB. § 79. 

derhalven EX = A C. 8 Ax. 

DEMONSTRATIE van bet tweede. 
FC = C/. ConftruEtie. 
dcrhalven F C + ƒ H = Cf+fH. 3 etf 9 Ax. 
en 2FC + 2/H = 2CH.j Ax. . 
f te pj 4. ƒ 1 — 2CH. Conftr en 1 Pr. 3B. 
dat is F I = 2 C H. .9 Ax. 
Dat te bewyzen was. 

GEVOLG. 

§ 82. KFxFL=IFxF/. iGevolg. 24 Prop. 3 B. 
gedeeld door 4 

zo is F X x X E = H C x C ƒ. uit 't beweezene en § 79. 

* - 

IV. DE- 
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IV. DEFINITIE. 
§ 83. De deelen der eerfte As , als AH en BH, 
tusfchen de beide Toppunten A en B en een halve Or- 
dinatc E-H vervat ; worden de Abfcisfen deezer Ordi- 
nate op de As genoemd. 

III. PROPOSITIE. 

§ 84. -In alle Hyperbolen is de regthoek van de ce- 
ne As A B , en de Abfcisfe B H als cene lyn A fc[ ; en 
de Abfcisfe BH; ofte de regthoek der Abfcisfen op 
de As; tot het Quadraat van de halve Applicatc HE; 
als het Quadraat van de halve As A B , tot het Qua- 
draat van de halve As D Q. 

Ofte AHxHB, HEq:: ACq, CDq. 

DEMONSTRATIE. 
Vooreerst is E X , C ƒ : : C H , F X. § 82. en 8 Pr. 5 B. 
ofte A C, A C+C ƒ : : C H, CH+F X.§ 80. en 13 Pr. 5 B. 
AC, Af ::CH, CH + FX. 
AC,CH-AC::A/,CH + FX-A/.i5Pr.55. 
AC, BH::A/, CH+KE-C/. § 81. 
AC, BH::A/ , E/+/H. 
Derhalven uit ƒ als Middelpunt met /H als Radius 
een half rond befchreevcn hebbende, 

. is AC, BH :: Ajf, EN. 10 Def. 1 Boek. 

Ten tweeden , A C , C ƒ : : C H , F X. beweezen. 
derh. AC,C/- AC::CH,FX-CH. HPr.^Bi 

of AC, B/ ::CH,FX-CH. 
AC,AC + CH::B/,B/+FX-CH. ij Pr. 5 2Ï. 
AC* AH :: B/, EIV-/H. § 81. 
derhalven AC, AH:: B/, Eh\ 10 Def. 1. Boek. 

F 2 maar 
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maar A C , BH:: Af , E N. vit 't eerfte beweezene. 

derh.AC£AHxHB::A/x/B,PE*EN. i7l>r.jB. 
ofte ACq x AHxHB::CDq,HEq. § 8o e» «4. Pr 32?, 
4itisAüxHB,HEq::ACq,CDq. $Broj: 5 Boek. 

Dat te bewyzen was. 

G E V O ■ L G. . : 
§ 85. R O ook een halve Applicace zyndc , bewyst 
men eveneens, ....•■ 

dat A O* OB, O.Rf : : ACa 9 CDq is. 
daarom AHxHB,AOxÖBr:HE$,OR$. 11 Pr.52*, 

IV. PROPOSITIE. 
§ 86. Indien E I regthockig op de tweede As D Q 
(JTab. 5. Fig. 3.) ftaat, 

dan is CBq, CDqi: lEq, ICq + CDq. 

DÉMON'STRAT IE. . 
CBq, CDq, :: A HxHB, HE$. .§ 84. 
ca CB4f,AHxHB4-CBj::CDï,CD+HÉ3. ijPr.'ji?. 
ofte CBq, CHquCDq, CDq + HEq. 6 Pr. 2 B. 
ofte CBq, EI 2 ::CDg, CDj + IC?. 23 Pr. 1 5. 

Dot te bewyzen was. 

B T V O E G Z E L. 

§ 87. Indien op QD als eerfte, en AB als tweede 

As, twee andere Hyperbolen PD O, GQS worden 

befchreeven; dan worden, deeze'de Hyperbol» Conjuga- 

t<z of toegevoegde Hyperbolen van . de beide voorigen 

E B L en MAN genaanit : en dewyle men in dezelve 

dceze eigenfehap heeft, als PR regthockig ftaat op de 

verleogde Q D , 

dat 
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dat QRxRD>PR$.::CD?, CBq is, §84. zo is 
ook Q R x RD+CDq,CDq::?Rq+CBq,CBq. 15 Pr. 5 B. 
ofte RCq, CDq : : PR$ + CBq,CB q. 6 Pr. 2 B. 

* GEVOLG.. 

§ 88. Indien. CF.2r-AD = C/ wórdt genomen, dan 
is F het Bfandpuni van de. Hyperbola NAM, en/ 
yaa PD O. volgens de 3de Definitie. 

V. D E F IN I T IE. 

§ 89. Een lyn* t diefde derde evenredige van de twee 
Axes. Conjugata is , wordt de Parameter der cerfte van 
deeze beide Asfen genaamt ; welke de voorgaande van 
de eprfte reden is. By y oorbeeld , indien ( Tab. 5 Fig. 4.) 
A B , D Q = D Q, P is/ dan is P de Parameter van de 

AsAB', en bygeublff P == -r-g^ 3' Prop.' 5 Boek. 

* # * 

G £ VOLG.. 

. § 9p. ? E|erhalvcjn yfc B , regthopkig op ,A B, .een lyn 
hebbende getrokken ; t welke } van de lyn uit A door D 
gaande , wordt gefrieeden in L ; co d^n uit dit punt 
regchöelcïg op AL 'èenè lyn getrokken , die de verleng- 
de As fnydt in M ; zo is B M de begeerde Parameter. 
Want BMxBA = BL$. 8 Prop. 6 Boek. 

BLa DO* _ 
en BM = -57/ = -t-tt- 4 P™P- <* Soe ^ 

V. P R.ÓP O S I f I E. 
§ 91. in alle Hyperbolen zyn deregthpeken der Ab- 
fcisfen op de A,s 3 tot de, Quadraaten der halve Applt 
caten , gelyk de grootè As , tot de Parameter. 
Dat isAHxHB, HEg:: AB, P. 

F 3 D & 
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DEMONSTRATIE. 
AHAÜB,HEq::ACq, CDq. § 84. 
en ABq,DQq::ACq,CDq. xoeniiPr.sB. 

dcrh. AHxHB,UEq::ABq,DQq. 11 Prop. j Boek. 
maar ABxBM = DQg. § 90. 

derh. AHxHB, HEq :: ABq, ABxBM. 
ofte AHxHB,HE5::AB,BMofP. 12 Pr. 5 5. e« §90. 

•Dar re bewyzen «?ar. 

GEVOLG. 

§ 92. De Parameter van een Hypêrbola is gelyk aan 
de Applicate , welke door het Brandpunt wordt gétrók- 
ken. By voorbeeld, ƒ het Brandpunt zynde en ƒ1 een 
halve Applicate. 

Zo is AƒxƒB-, flquCBq, CDq. § 84. ' 
maar Af*fB = CDq. § 80. 

derhalven CD^, flquCBq ,CDq. 

ofte CD, ƒ1 ::CB, CD. 18 Prop. 5 Boek. 

en DQ, 2/I::AB, DQ. 10 Prop. 5 Botk. 

DOö 
dcrh. 2 ƒ I = -£ £ * = P. 6 Prop. 5 J?o*Jfc. en § 89. 

Vh PROPOSITIE. 

§ 93. Indien uit de beide Brandpunten F en ƒ ( Tab. 
5. Fig. 5.) tot hetzelfde punt E van de Hypêrbola, 
twee regte lynen FE en ƒ E worden getrokken; ver- 
volgens E G gelyk aan E F gemaakt , en dan uit E door 
I , het midden van F G , de lyn E T getrokken wordt j 
zal deeze de Tangens van het punt E zyn. 
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DEMONSTRATIE. 
Indien T E de Hyperbola in E niet raakte , Iaat dan 
dezelve, voortgetrokken zynde, gefield worden de. Hy- 
perbola te fnyden in Q, en trekt F Q, /Q; bygc- 
volg ^ een punt van de Hyperbola gefteld zynde, 
zoude ƒ Q — FQ==/G moeten zyn. § 79. 
ofte /Q = FQ+/G. 

maar F Q = G Q. uit de ConftruStie. 

derhalven zoude /Q = GQ+/G moeten zyn, dat 
onmogelyk is, volgens de 15 Prop. 1 Boek. Dcrhalven 
is Q niet in de Hyperbola ; en op dezelfde wyze wordt 
beweezen , dat T E ook niet beneden het punt E aan 
de Hyperbola kan geweest zyn; weshalven TE niet 
dan in het punt E aan de Hyperbola komt ; en daarom 
is zy Tangens van het punt E. 

m 

Dat: te bewyzen was. 

GE VOLG.» 

§ 94- De ZGEI = IQEP. 2 Prop. 1 Boek. 
en de £GEI = UEF. 3 Prop. 1 Boek. 

derhalven L I E F = L Q E P. i Ax. 

VIL PROPOSITIE. 

§ 95. Indien HE eene halve Appücate is, en TE 
Tangens van het punt E, dan is HCxCT = CB?. 

1 

DEMONSTRATIE. 

Getrokken hebbende FP evenwydig aan TE. 
Zo is /P, PE: : F/, FT. 2 Prop. 6 Boek. 
ofte 2/X,EF::2CF, FT. § SienzProp. 6 Boek. 
ofte fX, EF:: CF, FT. 12 Prop. 5 Boek. 
- en 
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en/X-EF, /X::CF-FT,CF. 14 Pr. j B. 
ofte EX,.CT:t/X, CF. . 
en CH, EX:: /X, CF. §' 82. 

fi derhalven EX, CT::CH, EX. 11 Prop. 5 Boek. 

dat is BC, CT:: CH, BC. § 81. 
en HCxCT = BCg. 6 Prop. 5 Boek. 

Dat te bewyzen was. ' 

GEVOLG. 

§ 96. Indien uit C een lyn evenwydig aan TE wordt 
getrokken 3 zal dezelve loopen door het punt X; want 
/X = XPen/C = CF. door de Conftruttie. 
derhalven ƒ X, XP=/C, CF. 6 m 20 Bef. $ Boek. 
b ygevolg C X evenwydig aan F P. 2 Prop. 6 Boek. en 
daarom ook evenwydig aan de Tangens TE. 

VIII. PROPOSITIE. 

§ 97. Alle Applicaten als -EM {Tab. 5. Fig. 6.) 
worden door de eerfte As in twee gelyke deelen ge- 

ut* * 

deelt in I. . / . 

DEMONSTRATIE.' 



AIxIB, IE3:: CBq, CDq. 
AIxIB, IMq :: CBq, CDq 



' \ § 84. 



derhal ven IEq = lMq. 
en IE =IM. 

Dat te bewyzen was. 



IX. PRO. 



I 
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IX. PROPOSITI E. 

§ 98. Alle halve Applicaten van twee tegcnsover- 
ftaande Hyperbolen , die even verre van het Middel- 
punt liaan , zyn gelyk. By voorbeeld. 
Indien CI = CH is, 
dan is IM = HG. 4 

- 4 

1 'DEMONSTRATIE. 

AIxIB,IM?::CB^, CDq ::BHxHA, HGq. § 84. 
maar AIxIB == BHxHA. uit de onderft* 



>«*_■— ^ta 



derhalven IM$ = HG£ 20 Def. j Boek. 
ofte IM =HG. 

Dat te bewyzen was. 

VI. DEFINITIE. 

i 

§ 99* Alle regte lynen GE 5 welke van de ccne Hy- 
perbola door het Middelpunt tot de andere worden ge- 
trokken y hebben den naam van Diameters, of Mid- 
dcllynen. 

X. PROPOSITIE. 

§ 100. Alle Middellynen worden door het Middel- 
punt in twee gelyke deelen gedeelt. Dus is G C = C -E. 

DEMONSTRATIE. 

BHxHA,AIxIB::HG? 3 EI^ § 85. 

tnl{Cq,ICq::ÏIGq,Elq. 4?r.6 5. era 18 Pr. 5 #, 

— ■ 

derh.BHxHA,AIxIB::HC2,IC?. n Pr. 5 B. 
ofteHCfcHQ— BHxHA::CI$,CI j-AIxIB. 1 j Pr. 5 B. 
ofte HCj i AQg :: Clg, CB?« 6 Prop. 2 Boek. 

G maar 
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\ 



maar ACq = CBq. § 79. 

derhalven ook HCq — Clq. 20 Def. 5 Boek. 

HC =CI. 
en GC =CE, 3 Prop. 1 Boek. 
Dat te bewyzen was. 

VIL DEFINITIE- 

§ 101. Indien de uiteinden A, B, D, Q van de 
beide Asfen AB, DQ(M j. fïg. 7-) met eikande- 
ren worden vereenigt , door de regte lynen AD,DB, ( 
BQ en QA; en door het Middelpunt C, evenwydig 
aan A D en BD, worden getrokken dè onbepaalde ly- 
nen G H 'en FE; dan worden decze laatfte de Afymp- 
toten van de Hyperpolen genaamt , maar Cl, CK, 
CL, C P heeft men den naam van Potentie of Hoog- 
lieden gegecven. 

XL PROPOSITIE. 

§ 102. Het Quadraat van de Potentia of Hoogheid 
C 1 is gelyk aan het vierde gedeelte van de fom' der 
Quadraaten van de beide halve Asfen AC, CD. 

^ . ^ T ACq + CDq 
Dat is Cl q— — . 

4 

DEMONSTRATIE. 
AD=DB=B Q=QA. 3 Pr. 1 5., en om dat A/C=CB is, 
Zo is AI = ID = DK = CL 2 Prop. 6 Boek. 

maar AD q = ACq + CDq. 32 Prop. 1 Boek. 

ofte $lCq = ACq + CDq. Gevolg. 4 Pr. 2 B. 

ACq+CDq 
derhalven ICq = . 8 Ax. 

Dot.tt bewyzen was. 

XII. PRO- 
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XII. PROPOSITIE. 
§ 103. Indien H F evenwydig aan DQ wordt ge- 
trokken, dan is HMxMF = CDj. 

DEMONSTRATIE. 
BLx.LA, ACq :: LM?, CDf. § 84. 
BLxLA+ ACq , LMq+CDq :: ACq, CDq. 13 Pr. 5 B- 
cnCL?, LFq ::BCq,CDq. 4Pr.6B.en1QPr.5B. 

derh. BLxLA+AQ,LM$+CD$::CLfc LFq. 1 1 Pr. 5 2?. 
ofte CL$,LM2+CDg::CL$,HMxMF+LMï. 6 Pr. 2 J5. 
derh. LM?+CDg=HMxMF+LM?, 20 Def. s B. 
ofte CD$=HM*MF. 4 ,fr. 
Dat te bèwyzen was. 

I. GEVOLG. 

§ 104. LF = LH. 

LM=LN. §97. 

derh. MF = NH. 4 Ax. 
en H,M = FN. 3 Ax. 

l 1 1 ■ 

derh. HMxMF = FNxNH. 7 Ax. 

IJ. G £ V O L G. 

,§ 105. HM =N F. 
FM = FM. 



derh. HMxFM = NFxFM. 7 Ax. 

III. GEVOLG. 

. § 106. Om dat overal HMxMF = CD^ is, kan de 

Afymptote nooit by de kromme lyn komen , want dan 

wierde MF = o, en bygevolg CD} = HMxo = o , 

.dat ohmoogelyk is. 

G 2 IV. GE- 
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IV. G E VOL G. ■ 
§ 107. Als ZY, regthoekig op AB, door het punt 
A wordt getrokken; dan is AYcp CD. : „ 

V. G E V O L G. 

% 108. Indien EH, MN en RS (Tab. 6. Fig. 8.) 
cvenwydig aan CD; en FP, KO evenwydig aan CX 
zyn\ getrokken ; dan is CP x PFc=CO x OK=CQ x QA„ 

Want F T , K V en A W evenwydig aan C Y heb- 
bende getrokken , heeft men 
FT.VK:: FH,KN::KM, FE::OK, FP. § 103. en 4 Pr. 6 B. 
derh. FT,VK::OK, FP. 11 Prop. 5 Boek. 

ofte CP, CO:: OK, FP. 23 Pr<$. 1 Boek. " 
derh. CPxFP=COx OK. 6 Pr. 5 B. Insgelyks 
A W,FT::AS, FH::EF, AR::FP , A Q. § 103. en 4 Pr. 6 B, 
derh. CQ,CP::FP y AQ. 23 Prop. ïB. en \1Pt.5 B. 
daarom C Q x Q A = C P xJPF. 6 Prop. 5 Boek. 

VI. GEVOLG. 

§ 109, Indien ZU evenwydig aan LI wordt getrok- 
ken, dan is IKxKL = UFxFZ. Want 
KI,FU::KN , FH::FE,KM :: FZ :: KL. §103 en^Pr.6 B. 
derh. KI, FU::FZ,KL; 11 Prop, 5 Boek. 

en KIxKL = FUxFZ. 6 Prop. 5 Boek. 

VIII. DEFINITIE. 

§110. Een Hyperbola wordt gelykzydig genoemd , 
als de beide halve Asfen CD, en CA geryk zyn aan 
elkander; waar uit volgt dat in zodanig eene Hyper- 
bola de l CQA=3L is, en bygevolg de Prodndten 
COxOK,CPxPF gclyk aan het Quadraat C'Q AW. 

XIII. PRO- 



r 
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XIIL. P R O PO SI TIK 
5 1 1 1. Indien uit een punt L y van de Afymptote C Y, 
t6t de andere Afymptooe CX een lyaXÏ wordt ge r 
trokken , dan is de Jya LK^'G I. 

DEMONSTRATIE. 

Door K, en G hebbende getrokken de lynen MN, 
on EH evenwydig aan CD, zo is 
LK,LQ::KM 5 GE::GH r KN::GI,KL § 103. en 4 Pr. 6 5. 
derh. LK, LG::GI, KL 11 Prop. 5 Boek. 
en LK,LG-LK::GI,KI-GI. i^Prop. 5 Boek. 
ofte LK, KG::GI, KG, 

daarom LK==GI. 

Dat te 'lewyzm was. - . 

XIV, PROPOSITIE; 
§ 112. Om de Tangens van een gegeevcn punt R 
(Tab. 6: Fig. 9.) der Hypèrbolat óp de Afyfaptote C Y 
te trekken. ' ' ' T 

O P L O S S I N Ö. . 
Trekt R S evenwydig aan de Afymptote C X , maakt 
SM = CS * en trekt dan- uit M door R, een regte lyn 
M T ; welke de Hype&ola zal Taaken in R, 

DEMONSTRATIE. 
• ZoMT de Hyperbola niet raakt in R, laat zy de» 
zelve, fnyden in O, en dan is 

OM^RT. § in. ' 

maar RM = RT. 2 Prop. 6 Boeï. 



\ i i i u i 



derhalven O M = R M. 1 Ax. het welke onmoogelyk 
is , dcrhalven zal T M Tangeps zyn van, het- punt R. 

Dat te bewyzen was. 
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G E V O L G. 

§ 113. Als PE evenwydig aan de Tangens TM 
wordt getrokken , dan is PFxFE = TRxRM. §109. 
maar in dit geval is TR = RM, derhalven PFx FE 
= RMj = TRj. 

IX. DEFINITIE. 

§ 114. Als NF evenwydig aan de Tangens TM 
van het punt R wordt getrokken, dan noemt men de- 
zelve een Ordinate van de Diameter C Q , die door 
die punt R gaat. 

XV. PROPOSITIE. 

§ iij. Ieder Ordinate NF wordt door zyne Dia- 
meter CQ in twee gelyke deelcriin I gedeclt, zo dat 
NI = IF is. 

J 

. DEMONSTRATIE. 

RM = RT. § 112. 
Derhalven E I = I P. 4 Prop. 6 Boek, en 20 Def. 5 B. 
1 maar EF=NP. § 111. 

* * 

. Daarom I F ;= I N. 4 Jx. * 

Dat te bewyzen was. 

X. -DEFINITIE. 

§ 116. Indien een onbepaalde lyn GH, door het 
Middelpunt C , evenwydig aan de Tangens T M van 
het punt R wordt getrokken ; en van dit punt een 
lyn RA, evenwydig aan de Afymptote C X ; dan 
noemt nrcn CA de halve Diameter Conjugata of toe- 
gevoegde van de halve Diameter CR; bygevolg CA = 
TR=MR. 23 Prop. 1 Boek. en PFxFE=CA^. 

Gevolg van Prop. 14. 

XVI. PRO- 
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. XVI. PROPOSITIE. 

§ 117. De regthoek der Abfcisfen B R, R A (Tab. 6. 
JRg. 10.) op de Middellyn A B , is tot het Quadraat 
der halve Applicatc RN, als het Quadraat der halve 
Middellyn AC, tot het Quadraat van dcrzelver halve 
toegevoegde Middellyn CD. Dat isBRxRA,RN? 
:: AC?, CD?. 

DEMONSTRATIE. 
XQ Tangens van het punt A zynde, en QD even- 
wydig aan AB getrokken hebbende; zyn AC en CD 
twee halve elkander toegevoegde Middellyncn , Def. 9. 
en CR?, CA?:: RP?, AT?. 18 Prop.; Boek 
.derh. CR?— CA?, CA? : : RP?— AT? , A T ?. 14 Pr. 5 B. 
ofte BRxRA,CA?::RP?-FNxNP,CD?. 6Pr. 2 B. en § 113. 
ofteBRxRA,NR?:: CA?, CD?. 6 Prop. 2 Boek. 

Dat te bewyzen was. 

I. GEVOLG. 

• § 1 1 8. B R x R A , RNj : : CAq , C D q. uit 't beweezene. 
en I L evenwydig aan M N zynde , heeft mea 
BKxKA, KLq::CAq, CDq. 

dcrh.BRxRA, BKxKA-RNgjKLp. n Pr. 5 B. 

IL G E V O L G. 

§ 119. Dewyle GH evenwydig is aan TQ, enQD 
evenwydig aan A B ; zo volgt dat A C D Q een Paral- 
le!ogi;am is, op de halve Diametri Conjugdta of elkan- 
der toegevoegde- Middellyncn AC, CD befchreeven. 
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XVII; PROPOSITIE. 

§120. 'In alte Hyperbolen is het Parallelogram van 
twee halve elkander toegevoegde Diameters QTah du 
Fig. 1 1.) G C M I gelyk aan den regthoek A C D F, dat 
op de beide halve Asfcn AC, CD befchïeevenis. 

DEMONSTRATIE. 

Getrokken hebbende GH, en A L evenwydig aan 
de Afymptoten CX, C Y , heeft men 

CH, CL:: LA, HG. § 108. 
en 2 CH 5 2 CL ::aLA, aHG. 10 Prop. 5 Boek. 
ofte Cl, CE:: CF, CT. §ii2.e»4Pr.6B. 
<*n daarom de A C I T = AC F E. 13 Prop. 6 Boek. 
ofte 2 A CIG=2 A CAF. Gevolg van de 27 Pr. 1 B. 
ofce cnGCMI = C3ACDF. 28 Prop. 1 Boek. 

Dat te bewyzen was. 

XVIII. PR O P OS I T I E. 

§ ifti. Indien CG (Tab. 6. Big. 12.) een middel- 
lyn van de Hyperböla is; AL. en GT, Tangenten 
van het Toppunt A, en het punt G; en GP een hal- 
ve Applicate ; dan is - 

CPxPT = BPxPA. 

DEMOtfSTRATl'E. 
BPxPA+CA2=CP2=CPxPT+PCxCT. 6 en 2 Pr. 2 B. 
maar CAq= PCxCT. § 95. 

derh. BPxPA=CPxPT. 4 Ax. , 

Dat te btwyzen vos. 



xix. pro- 
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XIX. PROPOSITIE- 

§ i<&. AUes gelyk in de voorgaande Prqpöfitie.heb- 
j bende gqfteld, 

is die ATGC:s=£ACL. 

DEMONSTRATIE. 

CT, CA :: CA, C P. § 95> en* 8 'Pr. 5 Bi 
maar AL, PG :: CA, CP. 4 Prop. 6 Boek. 

derhalven CT, CA :: AL, PG. 11 Prop. 5 £<>**• 

én CT x PG = C A x A L. <S Prop, 5 £<><?*• 
daarom de A TGC=ACAL. 36 Prop. i '.Jtafe 

. Dot te bewyzen was. 

L GEVOLG. 

§ 123. AACL=ACGT. beweezen. 
CLFtzrCLtT. 



derhalven A A T F = A L GF. 4 Ax. 

IL G E V O h G. 

§. 124. ALFG = AATF. § 123. 
AFGP = A-FGP. 



derhalven ALGP = ATQT. 3 Ax. 

XX. PROPOSITIE. 

§ 125, Indien HM eyenwydig sm de Tangen TG 
is, en door 'M, regthoekigop BP, worde getrokken 
deiynlK, 

dan fe ALKJscAHML 



H DE- 
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-- ACKJ, ACAL.ï:C'I^CAV 14 Pïflp.-tffitók. 
en ACKI— ACAL,Clq-Aty::&CAL,liCqiÏ4.P l rr-5&- 
Insgelyks ACGB— ACAX,€Pg— AC$:': ! A CA,L,ACq. 

A CKI- A CAL, A CGP- ACAL::CI?-AC ?1 CP9-AQ. 
ofteALKI, ALGP::BI*IA,BPxPA. 6Pr. aB. 
maaf.ÏMj, PG? ::BÏx IA, BPxPA. ,§.85. 

derh.ALKI,ALGP:: I¥f»PGg. ij Prop. sBoei. 
en A I MH\ A P G f : : I M q], P G q. i^Prop.6 Boek. 

derii. ALKI,ALGP:t AIMH>APM. -.miPt, 5J. 

maar ALX5P=: ; -' *■ ;.A-PGT. § 124. 
dcrh.ALKI, = A IMH v ao Def. 5 Boek. 

e bwyzen Was. ■ 

I. G B' v o L e.» 

g i55. ALKI— AIMH. ieweaw." , .. 

AOMI=AOMI." ■■■■■-*•' 

derhalven Ofc KM =~ A Ö AH. 4 At. x 



• * - • . • 



II. G. E V O £.:,<?.-. 
§ 127. A ATF = -A ; LpF..§ 123., .', ... 

AOAH = FLKN-+ÓFNM.T i26. 

derhalven 't F O H^É tf K'tf G-OF N M. 4 Ax. 

' v 7 ên ■./•^'NMHW A;KNG. '3 ^». ' • •'-■ r ''• 









XXL P R O P O S 1 T J,& , 

§ 1 «28. Indien de.I^iiariM^iN^CTofc.^jFfg. 13.)* 
cvenwydig aan de Tangens T G , de Hyperbola heb- 
ben gefneeden in L en K; en uit de Middellyn CG, 
-i Cl U door 



/ 
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4odrdéeze punten, regthoeüg: door de As getrokken 
zyn PO en'QRi dan zal nlen hebben •••• 
. datvHGfl, IG$::RHkHK,OIxIL w. 

. . « i . * . . . . > , « 

. , • • ©EM O N S..T..-R- A T I E.\ .-...> 

ATSH,AMKS::SH4,SK?. 14 Pr. 6 5. 
ofteTHMK,SH^-SK2::AMKS,SK^ï4Pr.55. 
ofte AGHQ,RH*HK:':AMKS,SKgr. §^27. op gel. wyze 

kftPGl,OI xIL;;AMKS,SK9. > 

derh. AGHQ , APGI :: R H x H K , O I x I L. 1 1 Pr. 5 5.' 
maarAGHQ, APGI:;QHf,,Glj. 14 Prop. 6 Boek. ' 

derh. GHg, GI$::RHxHK;OIxIL. nPr.5]?. 

Dat te bewyzen was. 

XXITI.'P .'R OP O S I T I E. 

: §:I25^ lndica.de Tangèriten, van een der Toppun- 
x&X ais A» en v 011 een ander puntG (Tab, 6..Eig. 14.) / 
Hiajkinder ihyidön in H;cn getrokken wordt AG, dam 
zal deezcj een AppKcate.zyn van de Middellyn CT, 
die door dit fnydpunc H< getrokken wordt ; en men n\ 
derhal ven moeten aantoonen, 1 dat AI =tIG is. 

DEMONSTRATIE? 

Trekt de Middellyn CG, welke door de verlengde 
AH wordt gefneeden in E , en' tf ekt de lyn F E, dan is* 
de & AF H = A E G H , 1 Gevolg ïan de 19 Prop. § 1 23.' 
derhalveri FÊevenwydig aan AG. 3^.^26 Pr. r B? 
ep daarom AF,AC::EG, GC, 2 Prop. 6 Boek. 
endeAAFH,AAHC::AÉ;GH,ACGH.iPr.65/ 

maar dcAAFH =AÉÖH. § 123, ' 



-!*-%' 



derhal ven de A A ö C = A C G {J, 
- ~i H 2 Dan, 
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Dan 5 op dé gemeene baös H C , en deszelfs verlengde , 
hebbende getrokken de regthoékige lynch AMcnGN, 
zullen ,deeze gelyk zyn aan elfoiuderen* i Pr. 6 5. 
bygevolg G 1 = 1 A. Gevolg, ai Prop. i Boek. 
en daarom A G een Applieate van de Diameter C T. § 97. 

Dat te béwyzen was. 

« » ■ 

GEVOLG. 

§ 130* Indien de Tangens H G tot in B vet Icogd , 
en B R cvetfwydig aan (?Agètjökken wordt, fnyden- 
de dé Hypèrbola in Ö en in Q, 

dkn is PÈ = PR. 4 Pr. 6 B. en ao Def. 5 B. 
en OP — PQ. § 97. 

derhalven OB = QR. 4 Ax. 

XXIII. PROPOSITIE. 
§ 131. Indien RT en GT (Tab. 6. Fig> 15.) zjrn 
Tangenten van hét -Toppunt R, en van eenig ander 
punt G; en uit hec punt T, door het Middelpunt C, i* 
getrokken de Middeüyn A C ; welkers verlengde wordt 
gefneeden door de Applieate GR in P, zo is 

AGj=tEGKCT. 

D E M p N * T R A T I E, 

De ly n. n L , ^relke gaat door het punt A , en even- 

^rydig loopt aan RG, is. Tangens van het punt A, 

door.de 9. Def. en 15 en %2~ Propofitien, (§ 114,115 

en 129.) derhalven de halve AppHcatë'AS op de As 

hebbende getrokken, is . -. , 

AC, CP :: G», CR:: 'RT,A&:CT, A C. $9f, «4 Pr. 6 B. 

derhalven AC, CP::CT, AC. u Prop. 5 Boek. 

en AC$-=CPxCT. 6 Prop. 5 Boek. 

Dat te bewyzett was.- 

. ■ G £- 
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G É r Ö L G. 

§ 134. L/ en Gg f^thoèkig op ie; verlengd* Mid* 
dellyn AC hebbend» getrokken, zo is 

AL, PG::L/, Gg. 4 Prop. 6 Boek. 
en AL, PG::AC, PC::CTVAC. uit 't bew. 

dayom CT,AC::L/j Gg. n JPr*/>, f B*ek> 
en C T x G g = A G x L J. « Pwp* j -ft**,- 
ofte ATGC=±AALC. 
Vocfrts KI evetiWydig aan L» hebbende gettokken, 
taofdt èvèneetis, als iö de 19 èn ad Prbpofitien fnet 
haart Gevolgen beweezen, dat dö 
AKG^xTNMHis. 

xxiv: PR Ö P Ö SI T 1 E. 

. § 133. Indien QB en WY, (tab. 7 F»g. itf.) uk 
de Tangens T GW, evenwydig aan n M , de Tangens 
van het punt A, zyn getrokken, zo is 

GOf , GW«::JÖxQF, YWxWX. 

D E'M Ö N S T R A TI È. 

Trekt door F,ën üit X de lynen HN, en XV 
evenwydig aan TG, dan is de 

ATOI, AHF.J::OIj, IF4, 14 Prop. 6 Boek. 
derh. ATÖI^AHFÏ,ÓIg-IF4i:AHFI,Fl4. 14 Pr.5 fl. 

maar dp ATWZ, WZ$ trAHFÏsFfy. i^Pr.óB. 

dferh,ATOI-AHFI,OI ? -IFfRATWZ,WZ3. n Pr.sB. 
ofte TOFH.BQxOF:: ATWZ, WZq. 6Pr. 2 B. en op ge- 
l^kéwyacTWXV,YWxWXs:ATWZ,WZ?. 



w m '»' ■ 



derh. tOFH,TvVXV::BOxOF,YWxWX. 
öfté AKQG, A« QW : : BOxOF , YVV x WX. § 123. 

H 3 maar 



6>ï> GRONDBEGINSEL EN* 

* 

maarAKOG A«GW::GO$i GW>., 14 Pr. 6 Boek. 

dérh.GO« y GWj::BOxOF,yWxWX. 11 Pr: ?B. 

Dm u bewyten was. 

/ 
■ \ > 

G. E V O L G. . ", 
§ 134. GOfl,GW$::BOxOF,YWxWX. uit 't beven. 
eDGMq,GÖq::AMq,BOxO$.opdezelfdewy7k. 

derh.GM?,AMj::GW?,YWxWX. 19 Pu 5 B. 
maar als GO=GWis,dan is BOxOF=YWxWX» 
§0 G M = G W zynde , heeft men A M q =YWxWX, 
20 Def. 5 Boek en Art beweezene. 

XXV. PR O P Ö S I T I E. 

dinate is 'van het Brandpunt E,"GI een Tangens van 
het punt I ; en door G, regthoekig op de As , getrokken 
is een onbepaalde ïegte lyn, én feindèlyk uit dé'pun- 
ten van de Hyperbola C, IV Ivf enk zyn getrokkerf 
CS, IQ, MD even wydig aan de As AF: dan zul- 
len de lyncn £F,,EC, EI,. E^Nf evenreedig zyn 
^nde lynen FG, CS, IQ, MD. . 

DEMONSTRATIE. 

Laat ïG voortgetrokken zynde, de tweede As ont* 

tnoeteninP, dan heeft men J 

' AExEF, EIj::BF, EI. § 91 en 92. 

derh. AExEF, EI :: BF, 1, 12. Prop. 5 Bbeb 

ofte BEx.EG,EI :iBF, 1. § 121. . ^ 

daarom RE, BF :: EI, EG. 20 Prop. 5 J&tfi 

en BP, BG :: EI, EG. 4 Prop, 6 Bonk. 

. derhalven BE, BF :: BP,BG. u Propos Boafe 

en 



' en EBxBG = FBxBP. 6 Prop. 5 Boek. ' 
maar EBxBG = FB$. §95. 



Smm 



daarom F Bg = FBxBP. 1 A*. 
en FB =BP. 8 Ax. 

. Ten **«. AE, BEtrEG, EF* J t2i, 
dcrh. AE-BE,EG-EF::BE,EF. 14 P>. 5 & 
ofte B P , G F : : B E , E F. uit het reeds beweezette. 
en-BP, HF::ÖÓ, GF. 4 Prop. 6 Boek. 

1 dèrh.' BP3, HF :: BExBG,EF. iienxi.Pt.sB. 
'maar BPg = BFg = BExBG. §95- 

* — * 

daarom H F = E F. 20 Def. 5 Boek. 

\ • • • 

* • * • 

,Ten ; 3^ VTxTM, HFg::IT$, IH$. § 134- 
IcnELq, EFq:.:lTq,IHq. 2Pr.6B.eniSPr.$ EU 

?'derh. VTxTM>HFg::EL$, EFq. 11 Prop. j B. 
*: ïnaetf H F q — EFq. uit 't beweez* 

. r— 

derhalven VTxTM = EL?. 20 Def. 5 Boek. en 
; VTxTM+ULq=ELq+LMq=EMq. 3 yfs. 32 Pr. 1 J5- 
edog VTxTM + ML$ = LT$. 6 Prop. 2 BoeL 

daarom LTf = E Mj. i ^*. 
en LT =EM. 

Ten 4d«n. WRxRC, HFgrrlR?, IHg. § 134. 
en NE3,FEj::IR3,IHj. aPr.6B.mi8P.55- 

derh. WRxRCHF^rNEg.F'Eg. n Pr. 5 B. 
v maar-HE^ FEg. a<»e beweezent. 

derhal ven WRxRC = NE$. 20 Def. 5 Boek. enr 
WRxRC+NCa=NE2+NC2=EC2. 3 Ax. i\Pr. 1 S. 
. w _ maar 
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ma&r W R x R C + N C q = N Kq. 6 Prop, a Boek. 

bygevolg NRq — ECq. i Ax. 
en NR=EC. 
Eindclyk is '\ 

GF,FH::GN,NR::GE,EI::GL,LT. 4PT.6B. 
of GF,FE::SC,EC::QI,EI"DM,EM. 2^,3*, m^* bev. 

Dat te bewyzen was. 

XXVI. PROPOSIT IE. 
J 136. Gegeeven zynde de beide halve Asfen C B , 
CD (Tab. 7. Fig. 18.) om de Hyperbola door ponten 
te befchryven. 

OPLOSSING. 
Befchryft , mee de halve Asfen C B en C D als radiën , 
uit het middelpunt C, twee halve ronden, die de As 
/ fnyden in F en B; en befchryf c dpar en boven , als 

men twee puften begeert te vinden 9 uit het zelfde 
middelpunt C, maar met r?diën die groqter dan CB 
zyn * nog twee halve ronden ; en regt op , uit de punten 
BenF, twee onbepaalde lyncn regthoekig op AB, 
welke eerlte een der laatst befchrejevene ronden fnydt 
in Z 9 en de andere in K; trekt dan uit E, en I, al- 
alwaar de beide laatfte halve ronden de Asfnyden, 
twee lynen evenwydig aan BK; en trekt uit C, tot 
<de punten Z en K twee lynen; welke de perpèndicu- 
laarc lyn, uit F getrokken, fnyden in N en Ö; en 
maakt eindelyk EM = FN pn HI:=rFG: dan zül~ 
len M en H punten van de Hyperbola gyn 3 welkers 
toppunt is B. 



D E* 



jt er K.E G E; ^ S Jf ^ £ p E £*.. jSf 
DEMONSTRATIE. 

CE=Ci . , 

CB = CA. 



daarom BE = A/, 4 Ax. 
voorts AB = AB. 



bygevoïg A E = B L 3 -4x. 

maat EB=±BE. , •;; * 

derh.AExEB — ZBxBE = BZf iAx.entPr.6B. 
vQorts is ZBq, FN? :: CB? , CFq. 4 ^r. 6 JS. en 1 8 Pr. 5 B. 
bygevoïg AExEB^EM^rrCB?, CD?, mr het bew. en Conjlr 
derhalven M een punt van de Hyperbola. § 84. 

* * ■ ' * * * 

Ten tweeden , C I = C i. 

CB = CA. 

• ■ 

daarom BI = A*. 4 Ax. 
en tB=±AI. 
nog BI = BI. 

dcrhalven iBxBI=AIxIB=BKf TAx.er\SPr.6B. 
wyders BK?, FGqv.CBq, CFq.4Pr.6B.en18 Pr. 5 B. 
ofte AIxIB , JHq:: CBq> CDq. uit het beweez. en Conjlr. 
bygevoïg H een punt van de Hyperbola, § 84. 

Dat te bewyzen was. 

XXVII. PROPOSITIE. 

§ 137* Als een Conus ABC (Tab. 7. Fig. 19.) ge- 
fneeden wordt door een vlak EHLKG, dat evenwy- 
dig met de As B D van de Conus is , en regthoekig 
met den driehoek ABC, die door de As van de Conut 
gaat; zal dit vlak van doorfnyding E HL KG' een Hy- 
perbola zyn; en als FL, de gemeene fneed der Hy- 
perbola met den driehoek -ABC* tot in N, het ver- 

I Jeng- 
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lengde van' B C', verlengd wordt ; zal het verlengde 
deel L N de cerfte As zyn : en BM, die uit de top van 
de Kegel regthoekig op L N getrokken is , zal de halve 
tweede As zyn, 

DEMONSTRATIE. 
Dewyle BD regthoekig op de bafisAECG ftaat, 
2 Def. 10 Boek; en FL evenwydig met BD is, onder- 
ftellingy ftaat ook FL regthoekig op de bafis A E C G. 
8 Prop, 9 Boek ; derhalven zyn de hoeken LFG en LFD 
regte .hoeken , volgens de 4. Prop, 9 Boek. enDF, die 
in het vlak ABC is', regthoekig op L F, .de gemeene 
fneed deezes driehóeks met de Hyperbola ; welke el- 
kander regthoekig fnyden ; door de onderftelling. byge* 
volg is D F regthoekig op het vlak EHLKG. 4 Prop, 
p Boek. datis,de l DFG = IDFE = i. loDef. 9B, 
en daarom E F = F G f 1 Prop. 3 Boek, Vervolgens de 
Contfs evenwydig aan de Bafls gefneeden zynde , door 
den Cirkel PHOK, die de Hyperbola fnydt volgens 
H K , en de A A B C volgens P O ; dan is H K evenwydig 
met EG. 15 Prop. 9 Boek, de l OIK=^OIii = L. 
6 en 8 Prop, 9 Boek. en Hl =1 IK. 1 Prop, 3 Boek. 
Voorts is de ZABD = ZNLB. 12 Prop, 1 Boek, 

ende ZABD = ZDBC=ZFNB. 4m12Pr.il?, 

derhalven de L FNB = ZNLB. 1 Ax, 

' daarom NM'=ML Gevolg van de 14 Pr, 1 B. 

Eindclyk IN, 10 :; NM ? MB.) « * D . 

tt tri t ™ \,tt» C4-Pr#>. <* Boek. 
en JL,IP :: LM ? MB.) 

» l 1 

bygev:NIxIL,PIxlO::NMxLM,MB^ iTPr.sB, 
pfte NIxIL > IH? : ;-M L q ; , M B q. 23 Pr. 3 $, en 't bew. 

J)af ti btwyzen was* 

ar. 
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BTrO.BGZE L. 

§ 138, Indien men AQ = 2ö (Tab. 7.fïg. 20.) do 
Parameter van A Q = 2p , IG = x«n IB = y ftelt, 

enAIxIQ, IBg::AG, f P. is. §91, 
zo is xx-*-aa 3 yy::a>p* 

ofte y;y = - — ^-i welke eigenfchap men 

noemt de aèq»»tie op de Hyperbola. 

XXVIII. PROPOSITIE. 

§ 139. Indien Cc een Applicate is van de Diameter 
B £? ; T c Tangens van c , en BL Tangens van het punt B ; 
zo is EGxGD = GBj. 

DEMONSTRATIE. 
Laat wederom AQ = 2 a 9 de Parameter van dezek 
ve gelykaan2p a Gï=* on I3=yzyn; voorts BG=c, 
15G = y y en cF, EH regthoekig op Q F, en geftelt 
F G = u j clndelyfc door E de lyn P M evcnwydig aai) 
QF getrokken hebbende , 

is BG 3 EG::IG, HG. 4 Prop. 6 Boek, 

va? 
ofte c 9 v : : x > — 5= HG. 

bygcvolgHF=a— — = — - — = PE.- 

en BG, EG::LG, GK. 4 Prop. 6 Boek. 

„ aa % aav „ 

ofte c» v, :: — — • $95* 

derhalven F K = u — — - = • 

ex ex 

___ aav aa_aayu—jaa.cx _ 
enTK= — ~- • §95* 

MaarcK,cE::KF,PE::TK,ME. 4 Pnp. <* JtaeJL 
' * der- 
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. , , acx— oav, ttc^-vjc . ..aavar-aocx ,,„ 
derhalyen — --, — • — ^T~'UE. 

w _ (W— yx"}x(aflyj* — aacoé) . y, 

(lus — aavjeu ... ' . .1 

maar TG, ME : : GD, DE. 4 Prop. <f Bo«JL •. . ■, 

derh.TG + ME,TG::GDH-DE,GD. i3Pr.5B, 

flfl , fa c — v x) v (v u — ex) aa : ' aa * 
— T- 7 * \ „■ — * — 3 - — :: v, o-D, 

{ar — yx)x(y# — cxY " _^ 

ofi+ ^cx^aav)xc > ï:: *> GD.i2Pr. 5 B. 

'•■ . öacv +ött«rv — vyöar+vcxx j-^ 

dat IS ecgs-aave >■ ■ »'••»» GD» 

ofte — aac + uuc — yux + cxx 9 .ccux — fl0vc;:i, GD. 
derh CD- ' CPUX aaV ° = -' 'fr c *- fl * v > c * 

cuu- aac {-cxx-VUX , CCUU-OOCC + CC$X-CVUX 

daar en boven is Big, c F q : : Lig 3 KFg/ 14 Pr A b i5<?ei. 

...,••■• » . . 

- fxx-aa\\ /uu-aax^- /xx-ad\ 2 ./ucx-aav\ z 

„ ,, ,. xx--aa uuccxx—zaacvux+tfvv 

ofte 1 , uu-^-aa 1 : — * ■ ■ > ■ » 1 ■ ? . ».? » * ■ *: 

xx ccxx 

e^ccuuxx-aaccxX'Oaccuu^i^cc=ut^cxx-aaacuyXf^ji^vt 

bygev.— ccxx— cc f uu±aacc.—,--<icuvx+aavv 

en aacc — ccxx + zcuvx — aarv>^±ccuu ■ 

j ■ . (ucx — aav)-cc : 

t\f*t\\ t D * T ■-» — > C * ■ > * m ■ .i ■ 1 1 ■!...■ ■ ... 

° flflf c ccxx + 2Cttvx-ö^yv-Aacc -heexx — cvux 

(ttcx -fl^y)cc _ -(^cx^r-flfty)cg _c-c > 
ofteOD — C yj*x — aavv (ucx — aav)v y 

GBa r 

dcrhalven GD== «h e 



'iV *■ 



ejLDGxGE = GB?. - 

Dat te bewyzeri was. ' 
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